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PRyEFATIO 



A D 



LECTOREM. 

. ; 

Inter plurimos qui fe^q 
priora Euclidis Eie-: 
- ipenta commentariis 
itiuftrarunt non minimam 
laùdem meretur Georgiùs 
Fournier. Qui prolixas 
obfcurafque demonftratio- 
'^^cs evitando t claras ac 
fuccindas fubftituit y Le« 
• 3 ^o- 
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PlLi£FATIO. 

£lorum attentionem fine 
imaginationis confufione 
utfibiconciliaret. 

Praetcr figurarum intri* 
catara exiguitatera pri- 
mum nil difplicuit 5 quas 
proinde fimpliciter muta- 
re decreveram : Sed in 
ipfb operis proceflli non 
tantum multa ex C^vio., 
Tacqueto , Barrow aliif- 
que adjeci , verum per- 
plurimas dcmonftrationes 
ita immutavi , praefcrtim . 
in pofterioribus libris» ut 

nullo 
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PRìEFATIO. 

nullo modo nomcnmcum 
rcticerc potuerim ; quod 
in hunc finem moneo» ne 
quis me injuriam P'^ Four- 
nierfeciflèputet. Aliorum 
labores prò meis, vendi- 
tare nec ftudeo ncc.fo- 
leo. Agnofco pleraque 
ipGus cfle. Corrediora 
vel ante annum prodiif- 
fent , nifi execrabilis bello- 
rum turba» variaque hinc 
nata impedimenta inter- 
ceflillènt. Caeterum ap- 
plaufum fi obtinuerint 
* 4 q^* 
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qus appofui ad meliora 
ac magis grat«( initigabon 
Vale.' 



EU- 
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EVCLIDIS 
E L E M E N T U M 

T R I M U M. 
DEFINITIONES. 

I. Tundum e fi , €u\us 
pars mila. 

Grxcè legìtur ^f^iof , fi- 
gnum hoc eft àquo inci- 
pit defignatio quantitatis 
finitae. Idem intellige de 
linea ac fuperficie, non quod ex 
lluxu pundi aut linea? originem 
traxerint, 

A 2. Lì" 
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% Euclidea 

2. Linea vero bn^itudo 
non lata. 

Linea talis nulla ducittjr à par- 
te rei ; fed ficut punaum , ita & 
linea fignum leu initium eft 
quantitatis lata;. 

5. Linea autem termini 
firn pun£ia. 

là eft longitudinis determU 
nata? principium & finis eft 
pundum : per infinitam autem 
lineam Euclides intelligit lineaci 
cujufvis magaitiidìas^ &u iolk* 
tenninatam. 

4. Re£ta linea ejf^qu£ ex 
éequojìiainterjacetpunóta. 

Sivecujus extrema obumbrant 
omnia media, ut dixit Plato: vel 
minima earum qua? terminosha- 

bent 
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LlBfiR PRIMUS. 5 

bene cofdem > ut vult Archime- 
des« 

f. Super jictes vero efi 
^pke loTijgitudinem lat^udi^ 



6. Superjlciei Mitemepc^ 
trema funtlipea. 

Harcdefittitio inteltigenda di 
tantum de fuperficie plana vél 
mixta y non autem de ckcularij 
Quando enim habct extremun», 
Imeam tantum habet^ non lineai, 

7. Tlanajì^erficies y e fi 
qua ex a quo fuas interjacet 
reBaSi. 

Quaj dixi de linea refta t ca- 
demde plana fuperficie funtin*- 
tell^enda» 

A ^ 8.P/^- 
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4 Euclidi» 

8. Tlanm autem angu- 
ìm eji duarum linearum in 
plano fé mutuo tangentium 5 
-Ó* non in dire£Ìum jacen^ 
tium , alterius ad alter am 
indinatio. 

HIc caufa: angùH explicantuf \ 
Materialis , funt dua? linea? ojcat 
fé mutuo tangunt. Formalis eft 
alterius in alterai» inclinatio. 
linde fequitur primo, quòdillat 
duar linea? non ita fé debcnt tan- 
gere, ut jaceant in diredum , id 
cft , ut unicam re<ftam conftituant 
lineam ; fed altera debet in alte- 
ram inclinari. 

Sequitur 2. quod anguli quan- 
titas confiftit in majori vel mi- 
nori linearum inclinationc , non 
in longitudine linearum. 

Sequitur 3, non effe neccffe, lit 
duar linere poft contaftum pro- 
duda: fé mutuò fccent, ut vult 

Pel- 
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Pelleurius : id enim tantum eft 
verum in angulis redilineis : fed 
fufEcerC) ut fetangant & indi* 
nentur. 

Deniqqe Ci angulus ilie fit in 
iuperficie plana, dicctur planus. 
lo omni vero figura , licet quem- 
libct angulum mbus litteris a{>n 
pellemus , ille tamen icmper in- 
tell^tur, cui mediiis charader 
appi^gitur. 

5). Cummtem cantinen- 
tes angulum lime reSiéfue- 
rintt reliilineus affeUatw 
angulus. 

Si utraquc curua , curuilìncus: 
fi curua altera > altera reéla 3 njix* 
tus. 



A^ \Q.Qm 
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EUCJLIDIS 

IO. Cum 
vero re^ 
eia A B. 

fuper re^ 

e B ^BamCD. 

Jians^ eosquifunt deinceps 
ABC. A B D. angulos, £^ 
qualesinterfefacit'i reìfus 
eftuterque aqualium angu- 
ìorum^ a* injt/lens reSta AB. 
perpendicidarisvocatur ejus 
cuiinfifiit CD. 

Tunc angulus uterqucdicitur 
^equalis, quando re(fta AB. non 
m%isin C quam in D. inclinar. 

Qijod autem Greci dicunt icjt- 
7eI(^. Latine redditur perpendicu- 
cwlarisj frequeittius tamenutun- 
tur Mathcmatici verbo Gracco 
quam Latino» maxime in Optica: 
linde apud eos nihil ufitàtius 

3uàm C9e>5 H9^'i^ » imo Latine red- 
imtCathqtum, 

II. Ot- 
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^ fus angu^ 
lusEBC. 

_ ìor re5U 
^ ABC 

Ncmpe quia reéla E B. magls 
itcedit a fubje«aa G D. quàra 
perpendicularis AB. 

12. Acutusvero E BD. 
qui minor reBa A B D. 

15. Terminus eji qmd 
alicujus efiextremum. 

Talia fùnt , punftum, linea fu* 
perficies: nempe pun Aum linear 9 
linea fuperficiei > & fliperficies 
coiporis. 



A 4 ^^^^H 
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14. Figura eji qua fub 
ahquo > vel fié aliquibus 
termìnis comprehenditur. 

DixkfubaliquO) nempe quìa 
circulum & ellipfìm > unicus ter- 
minus > hoc eft linea circularisy 
comprehendit : ad redilineas 
vero figuras, plures femper ter- 
mini requimntur. 

Porro notabis debere termi* 
nps > cpiantitatem , qua? fìgura di- 
citiir, ambire & comprehende- 
re , non vero tantum terminare* 
Undc fequitur !• Quod linea? 
nulla proprie cft figura , cura 

})unfta lineam , non ambiant, fed 
olum temainent. Sequitur 1. 
quod /iiperficieiinfinitj* vel cor^ 
poris infiniti 5 fi quod dari poffet, 
figura nulla fit , i. quia omnis fi. 
cura debet ambire, & compre- 
hendere figuratum. 2. quia ter- 
pakiis ambitur,, tcrminus autem 
cft extremum rei ; Quomoda 

vero 
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Li BER PllH4US. 5 

vero id quod habet finem & tt- 
trema, erit mfinitum ? 




15. Circulus efi figura 
plana pub una lìnea A. B. C. 
comprehenfa , qua vocatur 
per ìp berla : aaquam ab una 
puTmo , eorum qua intra fi-- 
guram funt pojtta , omnes 
cadentes ree a DA. DBé 
D C. /equaks Inter fé funt, 

16. tentrumvero circuii 
punkum iUuàafpellatur. 

Theodofius Spharicorum Ilb. I. 
defF. I.& 2. idem habet, definitio- 
ne vero 5 • fic poliim defcribit. 
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Polas circuii in Spharra , eft 
punftum in fuperficieSphserae , à 
quo omnes red^ ad circuii peri- 
pheriam tendcntes , funt intcr fé 
apquales. Ex quibus coUigcs in- 
ter centrum , & polum hoc tan- 
tum efle difcriminis , quod cen- 
trum concipiatur intra figuram 
pofitum : Polus vero in f uperficie 
Spha:r.T. 

ij. ^iameter autem cir-- 
lidi eft reiia quadam A B. 
jf>er centrum D. du6ia , & 
terminata eoe utraque fartej 
à circuii peripheria A. & B. 
qua & hifariam fecat cir^ 
culum. 

Hic tria obfervabis i. omnes 
Diametrps ejufdem circuii dfe 
arquales inter fé , cum earum nie- 
dietatcs ex def. 15. jfint arquales. 
\ Quod ftquitur ex 1. eft quod 
Hcet in circulo poiEnt infinita 

duci 
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doci re&£ non tranfeuntes per 
cenemm , (oJas^tamen redas per 
cemrum du^ > & in peuphem 
teimnatardicuntur diametri, quia 
cuin folx fmt omncs ^equales in* 
ler (è) determinat£(|ue longitu- 
diflis } alia! vero in^uales fem^ 
per & incerta: diameterfolapo- 
tefi metiri circulum. Menfiia 
mm cujufijue rei» ait Ptolomf uSf 
in AnalemmatC) debet efTe fiata 
determinataoue) non indefinita. 
Umk n<m eu quod mirentur ty- 
jtones ^ in fbexninino genere pò- 
natur à Matheaiaticis. Idem 
cnim eft Diameter cjuod linea 
ilimetiens > vet in duo a^uatia 
dividens. 

^^ EU, X^metimn bifbiam 
(ecarenrcufun^» quod ita demon» 
ftatTkJe&apud Procfum. Con-' 
cipe animo portìonem femicirculi 
fic coapt^i portioni trìisfxx ut 
cKameter ut iifriuf^e bafis. Si 
circumferentia una congruat: pei^ 

nitus 
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XZ EuCLIDIS 

nitus circuniferentia? alteri , naa- 
nifeftum eft illas duas portiones 
à diametro fàdìas, effe inter fé a?- 

3uales , cùm neutra aliam exce- 
at. Si vero circumfèrentia una 
Hon congruat cum altera , fed vel 
extra eam cadat, vel intra, vel 
partim intra, partim extra : tunc 
tc6tx duAa: à centro adcircum- 
fercntiam erunt aequales & non 
erunt. 

i8. Semcirculus autem 
e fi figura qua contineturfub 
diametro AB. & fub eali- 
nea A D B. aua auferturde 
circuii peripheria. 

ip. Segmentùm circuii eft 
figura qua continetur fub 
re£fa & circuii peripheria. 

Per reftam hic intcUige omnem 
non dìametrum, nifi item velis fe^ 
micirculum dìcerc fegmentum. 
ZO.Rc^i 
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LitER Primus. IJ 

' 20. Re£iiUne£ figura 
fmt qua Jkk re^is contU 
nentur. 

ai. Trilatera quìdem 
quafubtribus. 

22. Quadrilatera ver» 
quajùbqu^uor. 

23. Muli fiat era autem 
quafitb pkrilms quant qua^ 
tU9r reais eomprehernim' 
tur. 

A 24. Tri' 

laterumporm 
ro figurtr' 
rumtitqi^la» 

terum trian^ 

* ^ gulum eji 

quodtria ktera habet aqm^ 
Ha. 



B 2f^, 
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2f. Ifafce^ 
les autem > 
quod duotan^ 
tum habet a^ 
qmlia A B. 

» oAC. 

Xit/A(^, ri , crus Crucis eftj 
linde compofitum iJt^oxsXìj? qui 
«qualibus eft cruribùs : re^rot^ 
ùnpci>àii qupdc tribus linds duas, 
aequales habet i quibus quafi cru- 
i:i«t$>infiAit. ^ 

26. Sca^ 

Unum ve-- 

rò quod 

tria ina^ 

_ qualiaha^ 

Triangulorum ha^ funt fj>é^' 
cies ex laterum ratione petita:, 
Sequuntur alia:, ex angidorum 
fliflereatus emci-gentes. 
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llBlR PriMUS, 15 

27. Ad 
h£c etiam 
trilatera^ 
rum jìgur 
rarum, re" 
*c eìangulum 
auidem trian^lum eft quod 
%abet re£tum mgulum 
ABC 

28. AmhhgtmiftM e^ 

fuod hahet obtufum anj^ 
my hocejly majercmreaaM 

tres aciito$ 
, hahet an^ 
"^ gulosy hta 
eJt,mtnoresre[io. 

Not. In omnitriaMgulocu)as 

duo ^usecunque latera exprefsc 

B 2 !*>• 
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Bominantur, folet reliquum fatus 
àMathematicis, bafi.s dici, fiv€ 
iilud in fìtu locum infimmn oc- 
eupet> fivefupremuii]. 



30. Quadri* 
kterumautemfi* 
gurarum quadra» 
tum quidem ejè 



U 



§uod aquilaterum eft & 
fiEiimgulmt. 

31. Altem 
parte Icn^iorfi* 
guraeSt^ qme 
reBangulaqui^ 
ijenh^ dilaterà non eji. 
* — — y 32. Rhom^ 
jj Ihusautem^ua 
f aquìlatera qui-- 
dem%fedreiìa7h 
gulamneB. 
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LlBER Pr IMUS. 17 



boides ve^ 
roqu£ ad^ 
'ver fa 3 & 




latera^ & angulps aqmlia 
ira et fé hahens , neque aquì^ 
luterà e fi y neque reSiangula. 

34. Trater 

has autem re- 

liqu£ quadri" 

[latera , Trape^ 

^ia appelten^ 

tur. 

^^.TaraUeUfutUrecia^ 
qu£ in eodem plano exiften- 
tesj &j>rodu^d in infnitum 
ex utraque parte , in w*- 
tram mutuo incidunt. 

Ad hoc ut duvure^aj dicahttjB 

parallela, non fufficit ut proda- 

dix ioinfinitum ndd concurrant. 

B 5 Sic 
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Sicenim dusc vc&x in tranfver- 
fum pofitx re aliqua interpofita,& 
non fé tangcntes , dicerentur pa- 
rcllelat , quia nunquam concurre- 
rent. Sedrequiriturprasterea, ut 
/Jnt in codem plano. 

^6. TaraUelogrammum 
ijl figura quadrilatera, cu- 
jus bina oppofita latera 
futa paraUda feu ^quidi- 
Jiantia. 

» ^ r B ^7Cum 
vero in 
parallelo-' 
grammo 
K diameter 
BD- du6ÌA 
"^ fuerit^duét^ 
quereBicCF.liK. lateriòus 
faraJIeU fecanUs diame^ 
trum in uno eodemque punito 
G. ita ut psraUelogrammum 

difiri^ 
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dijìributuin fit in quatuor 
parallelogramma s per qtu 
diameter Tum tranjit feti. 
AG. GÈ. appellantur eom- 
plementa eorum qm cirea 
diametrum cmnftmt ut 
HR GÈ. 

Postulata. 

I. Voftidetur à quùvii 
punBo A* ad quodùisi pun* 
Cium B. reHam lineam A B. 
ducere. # 

2. Et terminatamre^am 
AB. in contimum re£ta pro^ 
ducere in C. 

j. Etquovic centro^ & 
intervalla circulum deferì- 
bere. ' 

B 4, Com* 
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20 EuCLlBIS 

Communes notiones fèu 
Axiomata. 

1. §itia eidem a quali a ^ 
& interfefunt aqualia. 

2. Et fi aqualibus £ qua- 
rta adjeBa (tnt ^ tot a funi ^- 
qualia. 

5. Et fi ab aqualibus 
£qualia ablatafint ^qua re^ 
linquuntur funi aqualia. 

4. Et fi inaqualibus ^* 
qualia adfe&afint^ totafunt 
inaqualia. 

f. Et fi ab inaqualibui 
aqualia ablatafint ^ veli qua 
fiintin£ qualia. 

6. Et qii£ ejufdem dupli^ 
eia, interfeftmt aqualta. 

7. Et 
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llBER PkXMUS« 21 

7. Et qua ejufdemdimu 
dia^ interfejunt aqualia. 

8. Sua congruunt (ibi 
mutuo > tnter fé aqualia 
fimt. 

Id cfl: , qu« collata, ita compo^ 
nuntur, ut pars parti reipondeat^ 
& terminus termino » xqualia 
funt. Lbe« autem rcdae & a^i. 
qualescuii^^muntf UU& angui]. 

9. Et totum parte majm 

10. Et omnes anguUreSìi 
g quale s interfejìmt. 

11. Si induas reBasreBa 
incidens interiores y & ad 
eafdem partes anguhs duo^ 
bus reifis minores faciat ^ 
pradudia du£ illa reifa in 
infinitum^ coincident tnter 

fi 
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Ì2 EuCl IDIS , 

fé ad e OS fartes , in quibus 
funt anguli duobus reàis mi- 
nores. 

Scio principium hoc obfcurum 
quibufdam , & à Gemino & Pro- 
clo rejeéèum à numero princi- 
pìorum : verum non debet re« 
flliqua à notìonibus communibu* 
^ejici^ quod unus aut aiterei af* 
fenfum neget : oporteret enim Bc 
lionum cxpuBgcre. jAm enim 
funtaliquiPhiIofophi adeofubti- 
les ut negent totum fua parte ma- 
jus. His & ilHs fufHciat dicert 
Euclidcm ^caterofque omnes» 
h«c omnia ex fola terminorum 
' notione^ evidentia cenftifle, & 
cxiftimafle fènfu communi care-* 
re j qui ca negaret. Ne fcrupul&s 
remaneat » illud demonflrat Cla* 
viusprop. 28.1,1. 
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12. ^u£ reBa Jpatium 
non cornar ehendunt. 

là eft ex omnì parte concia-, 
dunt 

13. Ofnne totum efi a^ 
quale omnibus fartibus Jt^ 
mul fvmptù. 

- Plura tàlta axiomata excogitarl 

Jjoffunt & ab aliis pf bpofita ìunt i 
ed ha:c /liiHcere nuJJus dubito. 



NOTA. 

Quicquid proponitur vocatur 
propofitio , eftque vcl problema 
vel Theorema. ^ 

Problema eft propofitio ubi 
alì^utd jproponitur efficiendum & 
conclufio femper talis eft , quod 
crat fàciendiuui 

Theo- 
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^4 EuCL.LlBEltPRIMUS. 

Theorema eft propofitio cum 
proponitur proprietas vel veritas 
de aliqua re demonftranda , & 
conclufionìs formula. Quod erat 
demonflrandiun. 

Quìcquìd autem tanquam con* 
fedarium aut lucrum ex demon- 
ftratione fequitur Corollarium 
appellatur, • 

Lemma infiiper vocatur de- 
«lonftratio prajmiflse alicujus 9 ut 
^uaefiti demonftrauo evadat br^ 
^oracclariort 



PKe- 
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LlBER PrIMUS. If 

PROTOSITIO I. 

Super data vrék* 

nata A B. 
triangulum a^ 
quilaterum A 
B C. conjii" " 
tuere. 

Praxis. Ex centris A & B. /pa- 
tio AB. defcribe «duos cir-* ?• 
cuIqs , & ex pundo fedionis C. ^''^' 
due b redas C A. C B. Dico ^ r. 
triangulum ABC. effe aquila- ^'^* 
terum. 

Probatur. Reda A C. aqualis 
eft *^ redx A B. & B C. « eidem: e i j. 
er^o rcàx AC. B C. «quales^'-^' 
eidem AB. icquales flint ^ Inter <f r. 
fé. Ergo triangulum A B C. eft '^'' 
« ajquilaterum* Quod erat fa- ^ ^4- 
ciendum. ^'^* 
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VROTOSITIO II. 

Ad datum 
pun£lum AJa- 
ts reità B C. 
aqualem ire^ 
dam A F. ptf- 
nere. 

Jungatur^AC. Super 
pcft. X^ipHi AC. fac ^ triapgulum 
^ '• ^' arquilaterum C D A. centro C. 
e 5. fpatio B C. due « circulum : latus 
J'?^; D C. produc <i in E. centro D. 
P0/. fpatio D E. due cìreulum : latus 

DA. produe in F. Reda A F. 

arqualis eft reda? CB. 

Prob. Kedx D A. D C. funt 
t Ex e jeóuales. ReAa: D E. sequalis 
;?f^- f reàa D F. 8 Ergo reda A F. 
Df. rcd:x C E. Rurfum, reda ^ C E, 
g ^ ccqualis eft reftx CB. ^ Ergo 
hi! AF. ipfiCB. Quicunque àutem 
•^•^- alii ponantur cafus, eadem femper 

erit conftrutìio & demonftratioi 

ut benenotat Clavius ex Proclo. 
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FROFOSITIO III. 

DdtU duabHSPr9h.$. 
reHié ìmquali^ 
bus A. &BC. 
\ de ma Jori BC. 
minori A, *- 
qualem reitam B E. detrahere. 

Prax. Ad datum pundum B. 
datas re(5te A. arqualem 
reftam DB.» pono. Centro B. » ^-^ 
fpàtio B D, duco b circulum,^ ?• 
abfcifla B E. eft xqualis ipfi A. ^*'^* 
Prob. Rcéta B E. cft <^ sequa- <^ 'T- 
Hs ipfi B D. qu.T ponitur ^ sequa- 4 £^ 
lis ipfi A. Èrgo abfcifl'a B E.^^»/?. 
a? qualis eft « data! A. Quod erat ^ '• 
feciendum. 

S C H O L I U M. 

Circino hoc ut ir prAcedens frohlemA 
fieri poteft fecftndum Tacqueti fed tunc 
ex fententia Frodi Trullo foftul^ofatif' 
facit. 

C 2 FRO- 
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TROPOSITIO IV. 
A 1> 




Si duo triangulaA. & D. duo 
luterà , duobus Uteribus aquali/t 
babeant utrumque utrique hoc eft 
A B. ipfi D E. & A C. ipfi D F. 
haheantque angulos A. & D. late^ 
ribus illis contentos , aquales : Et 
Bafim BC bafi E F. aqualem ha- 
hebunt , & triangulum AB C. ^ 
triangulo DEF. xquale erity & 
reliqui anguli , reliquis angulis 
aquales eruntuterque utrique , hoc 
eft angulus B. angulo E. & angu- 
liis C. angulo F, ajqualis erit , fub 
qutbus aqualia latera AB. ipfi 
D E. dr A C. ipfi P F. fubten^ 
duntur. 

Prob. 
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Prob. Datus A B. lateri D E. 
& latus A C. ipfi D F, & an- 
gulus A. angiilo D. ponuntur 
«qualia: ergo fi fuperponantur, 
^congruent: ergo & bafis B €•* 8. 
bafi E F. congruet. Adeoque '* 
totum triangulum toti triangu- 
lo fuper iinpofito «quale erit. 
Q.E.D. 

NOTA. 

I. Troprietfu mangili in hoc theor$' 
mate fropofita , cum ex termmorum r x* 
flicatione videatur patere, pojfetajfumi 
tamquam communii natio. 

2- J^uemadmodum duo latera cum 
angtdo inclufo inferant dqualitatem òa^ 
fium ^ angulorum j fic ^ vicijftm dU 
cendo , duo latera ér* òafes aquales infer- 
re angulos aquales. Adeoc^ue oSfava pro^ 
pofitio tanquam confe^anum hujus ha* 
Seri poteritk ^ 



C 5 PJRO- 
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TROFÒSiriO V. 

ABC qttt ad bAfim 
ftmt angidi ABC 
ACB. inter fé fmt 
^qualest (y froduUil 
\^MqMlihut reHié A B. 
^ A C. puta in D. Se 
**£. qmfub baftftmt 
mtfftli C B D. B C F. inter fé aqnalesftaif. 

Pracparario. Ex lineis A B- A C- pro- 
dudiis , accipio a aequalia B D. C F. 
b I. &:bducorea:asCD.BF. 

pùft. Prob. TriangulonimBAF.CAD. 

unum latus B A. Uni C A. 8c alterum 
€ Ex FA. alteri D A. e gequale eft. Et angulus 
Hyp* BAC. utrique cfl communjB : ergo 
d 4, 1. d angulus ABF. sequalis ieft anguio 

A C D. & angulus A F B. angiilo A D C. 

&bafisBF. oafi CD.aequalis. Rurfus 

in triangulis B C D. C B F. latus C F. la- 
c 5.1. tcriBD. e eft «quale, & latus FB. prò- 

batum eft «quale ipfi D C. & angulus D. 
f 4. 1. angulo F. xqualis. Ergo f ai^H C B D. 

B C F. infra bafim fùnt «quaies & angu- 

ii B C D. C B F. aequales.Qui fi tollantur 

ex «qualibus A B F. A C D. relinqucnt 
g . ^ angulos ad bafim g A B C. A C B. «qua- 
Ux. Ics. quoderatdcmonftranduni. Tnalcs 

fertur autor hujuspropofitàonis. 

CoroUarium. Omm tmngulum «- 

t^ttilaterum» eftsequiaDga^ttixi. 

PRO- 
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PROFOSITJO VI. 

Si trianguUrhm.i. 

ABC. dm 

anguli ABC, 

ACB. aqua-- 

v^lesittterfe fuf' 

rint , & fub 

dqualibus angulis fubtenfa, latera 

A B. A C, équalia interfe erunt. 

Sì negas : pars unius B D. * fìat * 5- ** 
asqualis alteri C A. hoc pofi- 
to ; triangula D B C, A C B. fé 
habent juxta quartam ; nam Jatus 
B C. commune , & latera B D. 
C A. xqualia , & anguli D B C. 
ACB. ajquales. Ego & totum 
triangulum arquale erit toti trian- 
gulo, hoc eft totum parti : quod 
repugnat. ^ ^ ^9' 

CoroU. Omne triangulum ac- 
quiangulam > eft a^quil^erum. 



C 4 TRO^ 
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ji Elem. EuCLlDlS 
FKOPOSiriO VII. 




7^ar.4. Suptr cadem reHa AB, duahus 
iifdetn reHis A C. B C. aquales 
alU duA reBa A D. B D. utraque 
utYÌque , hoceft AC. ipfi AD. 
& B C. ipfi B D, non conftituentur 
ad aliud & aliudpunUumi puta D. 
ad eafdem p/trtes , eofdem terminos 
B. & A. habentes > cum duabus ini-- 
tio duitis reHis. 

Prob. Quia fi po/Rnt duci duap 
alix , ducantur in D- Ergo 
« y. X. triangulum CAD, » eftlfofce- 
les: ergoanguIiACD. ADC. 
sequnles. Rurfus triangulum 
C B D. eft irofceles. Ergo an- 
guli B D C. B C D. funt'sequa- 
. les , cùm tamen angulus C D A. 

pars 
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pars anguli totalis CDB. pro- 
batus fit xqualis totali angulo 
A C D. Idcmque fequetur in- 
commodum ubicumque ftatuatur 
punftum verfus eafdem partes. 
Nam d pohatur puncSum intra 
trianguliim in D. ut in fccunda fi- 
gura, duftis A D. B D F. B C E. 
&DC. ficdico. RctìxAD. 
A C. ponuntur sequales , ergo 
^ anguli A D C. A C D. funt b j. i. 
a?quales : fimilitcr B D. B C. po- 
nuntur xquales , ergo anguli infra 
bafim ECD, FDC, funt ^ arqua- 
les , ergo angulus F D C. major 
eft aneulo A D C. quemadmo- 
dum n C D. major eft ipfp 
A C D« quod repugnat. 

Denique non potcft ftatui 
punclum in parte alicujus linea: 
ex datis, alioquin pars eflet «qua- , 
listoti, contraj.ax. 

N B. Hdc prapùftpJifantum adhihetsir 
0d demon/iranaam ftìBfeciuentem o£fa^ 
vam, qtéé pojfit Umqffam confe^ariufjf 
quarUAffkmh 
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54 Elem. Euclid is 
FROPOSITIO vili. 
A. a? 




F 



E 

r/&f#r.5. Si duo trianguU A. D. duo U- 
tera , A B. A C. rf//ofe«5 lateribui 
D E, D Fw £qualia.babeant , 4/r^- 
r/im ^/ffri : habeant etiam bafìm 
B C. 6/t/t E F, aqudUm : Et angu- 
lumA. angulo D. aqualem habe^ 
buntyfub écqaalibus reHis contentum. 

|rob. Quia fi i^ongruant late- 
ra, congruent & aiìguli : cum 
• 8. * angulus non fit aliud quàm in- 
^* clinatio duarum Hncarum. Quod 
fi quando fiiperponentur non con- 
gruant , fed trianguli E F D. apex 
D. non cadat in A. fed in G. 
ergo tunc duse re<9:ae duabus reftis 
flcquales , fuper eadem refta B C. 
ducentur ad aliud piindum , cen- 
tra pra^cedentem. 
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FROFOSiriO IX. 

Datum an- 7r#é.4, 
gulum reólili^ 
neum B A C. 
bifariam fé-- 
ccare. 

Prax. Ex lateribus dati anguli 
B A C. fumo a rcftam A D. a j. i, 
de ipfi asqualem A E. ]ungo D E. 
conftituo b triangulnm aequilate- b i. u 
rum DEE. dutìa reda A F. bi- 
feriam divider angulum A. 

Prob. In triangulis .D A F. 
EAE. redae AD. A E. funt 
jetjuales : A F. commtinis eft , & 
bafis D F. bafi E F. a^qualis : 
« ergo anguli F A D. F A E. funt e 8» i* 
arquales. Ergo angulus B A C. 
divifus eli bifariam, Quod facien* 
dumerat. 



PJRO- 
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!lV»t.y. 



FROrOSITIO X. 



Datam reSam ter- 
minatam GH. bifa- 




1 1. 



F 



b 9. 1. 



/ r'tamfecare. 



rax. Supra réftam G H. 
conftkuo triangulum ttqui- 
laterum G A H. cujus angulum 
A. divido ^ bifariam , duéla refta 
A F. dividet redam G H. bifa- 
riam. 

Prob. TriangulaGIA.HIA. 
fé habent juxta quartam ex con- 
fl:ru(^ione figura : ergo habent 
bafès Gì. IH. sequales. Ergo 
refta G H. divifa efl bifariam. 
Q. E. F. 



?K0- 
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TKOFOSITIO )il. 

DF. a punito 
I. in ea dato 9 
ad reSoi an^ 

é i ^ gulos , YcEtam 

Uneam I A. excitare. 

Prax. Ex linea D F. à punfto 
I. fumo » partes hinc inde» 3.». 
sequales ID. lE. fuper DE. 
^ conftituo triangulum ajquilate-*> i- «• 
ium DA E. à pundo A. ad 
punclum I. reda duda erit per- 
pendicularis. 

Prob. Latus D I. *^ eft acquale ^ £« 
lateri I E, & latus <i D A, ipfi AE. 'l"^^^^ 
& latus AI, commune, « Ergo ^. 
anguli A I D. A I E, erunt sequa- ^ ^" '• 
les , f ergo redi : ergo ^ A I. per- ^ 'p- 
pendicularis. Q.E.F. 



D PRO- 
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TROPOSiriO XII. 

i^rtk 7. AA Super datam 

reHam infinitam 
DE. a dato putido 
A. quod inea non 
eftt perpendicuU" 
rem rellam lineam 
A I, excìtare. 

Prax. Centro A. duco circu- 
lum , qui fecet redam D E, à 
fcdionibus duco re<9:as D A, E A, 
a 10. 1. a divido D E. biferiam in I. ducta 
refta A I. erit perpendicularis, 

Prob. Latera AD. AE, ^ funt 
sequalia, ^ latus D L acquale lateri 
I E. & AL commune : ^ergoan- 
guli A I D. A I E. flint a?quales : 
^ ergo redi : ergo A I. eft « per- 
pendicularis. 

Hujus propofitionis autor fer- 
tur Oenipides Chius annis ante 
Chriftum circiter 5 50. • 



bi5. 
Def. 
e t.x 

confi, 
à 8. r 

e IO. 
Def. 
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PROPOSITIO XIII. 

cùm reHa rhfr.6, 
* AB. vel EB. 
fupra reitam 
^ CD.confiftens^ 
dngulos facit : 
am duQs reilos 

ABC, ABD. am imhm veHii 
É.quAks E B C, EB D* faàt. 

Prob, Reéta E B, cum reSa 
D C. aut facit utrinque sequa- 
Ics angulos Se * conlcquentcr a to. 
redos ; aiitnon hcit : fi non ficit, ^'^' 
t*excitetuf ex B, perpcndiculam ^ ^^'i» 
B A. Quoniam igitur angiilo 

ABD. ^quaks *^ ììint ABE.^n- 
E B D, Si utriique addas rc6him ^''' 
A B C^ <* crimt duoreóèi A B C, <* ^- 
ABD. itquales tribus angulia 
ABC AB E. EBD. guibus 
etiaiTi anguli E E C- EB D, font 
arquales & conicquenter hi dt|o 
ftint ^quales daobus re<51:ii. 
Q^E^D, 

D 2 PEO- 
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TROPOSITIO XIV. 

\ ^^ quam reHam 
^^^ — KQ.&ìn ea 

3^\ ffff^DC.CE. 

non dd eafdem 
fdrtes duRd. , eo$ qui funt deincefs 
angulos A CD. A CE. duobm 
. reSis étquales fecerint , in direSum 
erunt interfe reddy hoc eft D C E. 
crit una linea reda. 

Prob. SireftirDC.CE.non 
jacent in direftum , * jaceat 
2-p.jf. Q j^ ^^ 3IJ3 qu^piam. Ergo an- 
l> I^I. guli A C D. A C F, valente duos 
ccontrare&os. Efgo ^ pars A C F. eft 
•^•^•9- ajqualis A CE. tori. Namprius 
ex hypothefi A C D. A C E. va- 
lebant duos reftos. 



FRO- 
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FROFOSITIO XV. 

j^ Si iud. reHA th. t. 
AB. CD^ 

fé invicem fé- 
cent y angulos 
ad verticem 

A E D. C E B. itquaies inper fé 

faciem. 

Prob. Nam angulo five AED. 
five C E B. addatur angulus 
medius D E B, a erit xqualis duo- a 13. x. 
Bus reólis , h ergo angoli C E B. b 3. 
A E D. flint ajquales. Idemtjue ^' 
fict fi angulo A E C. vel DE B. 
adjiciatur angulus AED. 

Thales Milefius fertur auftor 
hujus propofitionis. 

CoroU.i. Dua! re<5J:af iècante^ 
(è mutuo , efficiunt ad pundum 
fcdiionis , quatuor angulos , qua- 
tuor re<9:is a^quales. 

CorcU. u ' Omnes aneuli circa 
idem pundum conftituti aèquaics 
funt quatuor redis. 

- D 3 tuo- 
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FROPOSITIO XVI. 

J*. 9. à\ M TrianguU 

ABC. uno 
elatere BA. 
produBo in 
E. ixter^ 
nus angulus 
EAC.utro- 
libet intemo 
& oppofito 
C. Vii B. major efi» 

a IO. I. TT^rob. Latus A C a bifecctur in F. 

1 4"^^^^ BG. itaut BF. fit xqua- 

•^ lis F G. junge red^m A G. tunc 

triangula A F G. C F B. habent fé jux- 

b Bar ta4.namlatus b A F. acquale cft htcri 

€9nfl. C F. & latus F G. lateri F B. & angu- 

e 15. r. Ihs a F G. c angulo CF B. aequdisj 

d 4. 1. d ergo & ane;ulum G A F. angulo BCF. 

«qualemhabcbunt, ergo angulus tx)ta- 

lis E A C extemus maioreft interno & 

oppofito A C B. Quod ^i latus.AB. bi- 

fecetur in I- idem fiet , & probabitur an- 

gulum cxtemum D A B. majorem eflè 

angulo ABC. Ergo cum angulus EAC 

ciy. X. e fSaequalis angulo DAB. crit angulus 

E A C. extemus , major quolibet mter 

no & oppofito ncmpc angulo C vcl B. 

(iE.D. 
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TROFO&ITIO XVII. 

TrUnguU rt^ io. 
ABC. duo an- 
nuii , B C A. 
^CAB, velalii 
quilibet , quo-^ 
cmque modo fumpiy duobusreHis 
funt m'tmres. 

Prob. Producto B C. in D. 
externus angulus A C D. 
* major eft angolo A. vel B. feda i6.r. 
anguli A C D. A C B. ^ valent b iji» 
tantum duos reftos j ergo anguli 
B. & C. interni , fiye C A B. 
B C A. funt minores duobus 
reftis. Idem dicam de angulJs A» 
& B. n producam latus , B A. 

CoroU. I. In omni triangulo > 
cnjus unus angulus fùerit redu« 
vel obtufus , reliqui (unt acuti. 

Corali. 2. Omnes anguli trian- 
gulì equilateri & trianguli Ifofcc- 
lis) anguli fùpra bafìm funt acuti. 

D 4 VìiO- 
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FROrOSITIO XVIIL 

3%. II. A^ TfìanguU 

ABC. majus 
latus AC. ma- 
jorem angulum 
^ ABC. fub- 
tendit. 

Sì ncgas : Ex majori latere AC. 
^ fac A D. acquale ipfi A B. 
b 5- 1- due reéhm B D. ^ erunt anguG 
A B D. A D B. «quales, Eft aa- 
tem angulus A D B. hoc eft 
A B D, externus & oppofitus an- 
c i6. 1. gulo C, ^ major. Multo ergo ma- 
jor eft totalis angulus ABC. an- 
gui© C. Major item eft angulo A. 
nam fac C E. arquale ipfi C B. 
^ y- 1. d erunt anguli C E B. C B E, 
« i6.i. Wquales 5 « & angulus C E B. hoc 
f 9- eft E B C. major angulo A. ^ergo 
•^'' angulus ABC. major angulo A. 
Q:^E.D. ^ 



VKO" 
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PROPOSÌTIO XIX. 

jjL Triangulìrir. x^ 

ABC majus 
lam A C. fub 
majori angulo 
^C A B C. /«i- 
tenditur. 

Sì ne^zs latus A C. efle majus 
latere A B, fint asqualia : * er- * 5- 1* 
go anguli B. & C. funt «quales , 
centra hypothefin. Si latus AB. 
dicas majus latere AC.*' ergobxS.i. 
angulus C. major erit angulo B. 
contra hypoth. Idem dicam do 
latere B C, Ex quibus fic dico la- 
tus A C. nec minus cft nec aecjua- 
lelateribus AB. CB. ergo majus. 

Q;^E. D. 

NOTA. 

Hétepropofitió eft converfiafrdcedenfH, 
M0propter hanc mtittendo fotuijfet dici : 
fi majus Ut w major em angulumfubtm- 
dit» utique ó* major angulsts à majori 
Ufere/uàtenditurx 

TRO- 
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FROFOSITIO XX, 

TL 15. »K Triangttli ABC. 

Nw duo latera puta 

yK AB. A C. quomo- 

^ \^ doc$mque fumfUy 

o reliquo B C. /tt;?r 

majora. 



H 



a 



Prob. Produco C A. in D. flc 
ut AD. fit acquale ipfi AB, 
}' & proinde * CD. a^qualis ipfis 
C A. A B. duda reda D B. fic 
dico : Reókx A D. A B. ftint 
^ J- '• ajquales l> ergo a^qoales anguli D. 
^9- & D B A. « Major ergo utroli- 
bet erit totus angulus D B C» 
fed hunc angulum fiibtendit latus 
^'9- 1. CD. hoc eft CA. AB, ^ergo 
red^ CD. hoc eft C A. AB. 
major eft quàm latus B C. 
Q^E. D. 

TRO- 
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TROFOSITIO XXI. 

Si /uper triangidith. 14. 
ABC.tmoUtereBC. 
Ab extremitfUibui dudt, 
re£ÌA BD. DC inti- 
rms c$nftitHt4. fuerint , 
^^ hét conftituu, reliquis 
trianguli duobtis lateri" 
hta A B. AC minor es ciuidem erunt» 
majoremvero angulum continebunt» i4 
eft angulus D. major erit angulo A. 

Prob. I. pars. Produ£io BD. in E. - 
intriangulo B AE. duolatcra B A, 
A E. a majora funt tertio B E. ergo a 20. i. 
fi addatur coiximune EC. erunt BA. 
AC. majora quam BÉ. EC. Eodem 
modo in triangulo CED. htera CE* 
ED. nuqora iunt tertio C D. ergo fi 
commune addatur D B. erunt C E. E B. 
majora quam BD. DC. Icd AB. AC. 
probata funt majora quam B E. E C. 
CITO multo majora quam B D. D C. 

Frob.i. pars. Angulus BDC. cxtemus 
b major eft interno & oppofito D E C. b id. t, 
& hic major angulo A. mtemo & op- 
pofito, multo ergo major angttlus BDC. 
angulo A. (^E.D. 
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FROPOSITIO XXII. 



^K::y 



Fr0Ì. 8. , -A. , , C Ex tr'tbus 

^-S . reaisT>Y,YG. 

GVì,quA funt 

Ues triòtm 

r reSis A. 

^ . triangu^ 

3> f JU K. G H /«»» FIG. c(7»- 

ftituere-, opor^ 

tet autem dum cfuomodocmque fitmpta^, 

aio. I. reliqu/i effe major es ; a quoniam omnit 

triarjguli duo Utera quomodocunque 

f/tmpta reliquo/unt major a. 

Prax. Datis rediis ABC. fumé 
ipfis ordine ceguales DF.FG. 
G H, centro F. fpatio F D. due 
circulum D I. & centro G. fpatio 
G H. due alium H I, à punfto in- 
terfeftionis I. ducantur reftae F I. 
& G I. & faétum eft quod pe- 
titur. 

Prob. in triangulo FIG. refta 
^ »5- F I. ajqualis eft «> ipfi D F. hoc 
^' eft A, & Gì. ipfi GH. hoc eft C. 
&GF.ipfiB. Q.E.F. 

NOTA. 

Hac conditio in vhefima propofitime 
€<mtentaomimpotmffet, 

PUÒ- 
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FROPOSITIO XXIII. 

Ad datam re- p^é- 
itam A B. dr'^9' 
B punllum ' C. in 
'^ e4 datum^ dato 
angulo reBilìneo 
"B^i DE¥. aqualem 
angulum reHilineum G C B. con-" 
fiituere, 

Sume in re<5tis EH. Et dud 
puncèa utcunque , puta D. 
& F. c^nx refta D F. junges. 
Tum * fiat triangulum CoB.aii. r. 
habens latera ccqualia lateribus 
trianguli EDF. fingula fingu-^ 
lis : hoc fàdo triangula fé na- 
bent juxta propofitionem 8. ergo 
anguli E. & C. enint ^cjuales. 
Hujus propofitionis autor fertur 
Oenipes Chius. 
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50 ElHM. EùCLIDiS 
PROFOSITIO XXIV. 




èli 



Sitriagu» 
lumMÒC. 
duo late- 
ra, Ah. 
^ AC. dtio- 

£uliD¥E. 
Uteri&us DF. DE. étqualm haòuerit, 
AB. ipft DF. é«AC. ip/é DE. ansa- 
lumvero A. major em angulo D. ò^th 
BC. bafi FÉ. majoremh^bebìt. 

Ad reftam f D.&ad pundum 
in ea datum ^ fìat angulus 
FD G. arqualis angulo A. &la- 
^ tus D G. ipfi D E. hoc eft ipfi 
b 4. 1. A C. fit xquale, ^ & confequen- 
terbafis B C. bafi FG, jungan- 
tur redas GÈ, GF, anguli DGE- 
D E G. *^ a?quales erunt. Ergo 
totus angulus F E G. major quam 
D E G, major etiam erit quam 
D G E. & multo major quam 
^19. 1. F G E. <l ergo refta G F. & huic 
* a?quaUs B C. major eft quam É F. 

q^E.D. 
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PROFOSITIO XXV. 

Si duo Tk. i^ 
trianguU 
A B C. 

^ ^ ^ D E F, 

» e B ^duo Ute^ 

fa 9 (^»^M5 Uteribus étquàlia habut" 
fmt y Mterum alteri hoc eft AB» 
ipfi E D, & A C. ipfi D F. bafim 
vero B C. bafi EF. majorem ha- 
buerini : & angulum A angulo D, 
majorem habebunt fub dqualibiu 
reàu contentum. 

Prob. Quia fi angulus A. non 
eft major angulo D. erit vel 
a^qualis , vel minor : fi acqualis 
a ergo bafes B €• EF. erunt asqua- a 4. x, 
les , quod eft contra hypothenm. 
Si minor : cum latera AB. AC. 
fint seqqalia ipfis D E. D F, bafis 
EF, ^ major eritbafe B C. con-b 14.X. 
tra hypoth. ergo cum nec atqualis 
vel minor cfle poteft erit neceflJ^- 
rio major Qj^E.D. 

E 2 VKQ- 
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52 El EM. EllCL IDIS 
FROPOSITIO XXVI. 
B A. n. 




th. 17. Si duo tria97gula> duos angulos* duob$u 
angulis dquales haòuerint, alterUmaU 
ieri; df* unum latuó uni Uteri ACfualet 
ftve quodadjacet Aquali bu6 angulu,five 
quoauni Aqualium angulorum fuòtendi» 
tur , ^ reliqua latera , reliquis lateriòtu 
dqualia habebunu altfrum alteri , ó* ^^^ 
UquumanguÌ4tmreliquo angolo. 

Prob. fint in triangulis' A B C. D E F. 
anguli B. & C. aequales angulis E. 
& F. (mtque primo latera B C. E F. . 
(j^uae adjaccnt angulis aequalibus) sequa- 
lia. SilatusED.noneft«qualeipliBA. 
fit eo majus , 8c fìimatur E G. acquale 
ipii BA. tum du6ta F G. Duo Etera 
triangulorum G E F. ABC. acquali^ 
flint , & anguli E. & B. aequales contenti 
tt 4. 1. inter latera «qualia. a Ergo anguli C. 
gc GFE. funt aequales, quod eflènon 
potefì: : nam angulus G F E. cft pai-s 
ipfius D F E. qui aequalis poncbatur ipfi 
C. non ergo D E. major ed quam B A. 
Sed ncque minor , alias lateri B À. ca- 
deiri quae prius, applicarctur demon- 

ftratio. 
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ftratio. Ergo xqualis. Ergo triangula 
DEF. ABC. fehabcn:t juxta4.8cla- 
tera laterìbus , Se anguli angulis cor-i 
rcipondentibus flint xquales. 

Sint deinde latera A B. D E. lùbten- 
dentia acqùalcs anjgulos C. & EFD. 
intcrfè «qualia , dico latera C B. C A. 
ipfis FÉ. FD. effe xqualia, & angu- 
lum A. angjilo D. aequalem. Si enim 
latus E F lit ma}us latere B C. fumé 
rcdlam E G. aequalem ipfi B C due, 
rciSlam D G. quoniam igitur latera A B. 
B C. funt xqualia ipfis D E. E G. & tn- 
guli B. & E. flint aequalcs ex hypoth. 
erit b angulus C. anguio E G D. aequalis. b 4. r, 
Igitur 8c angulus E G D. angulo É F D. 
crit aequalis , hoc eft extcrnus intemo 
& oppofito e quod efl abfurduixi. Non cj6. i* 
cfl a^o latus EF. majus latere BC 
&d ncque minus cfl , ut oflenciit 
eadem demonftratio applicata lateri 
B C. erro eft ei xauale 5 ergo triangula 
A B C D EF. le habent juxta 4. cum 
latus AB. ipfi DE. & BO xpfi EF. 
Se angulus B. angulo E. fit aequs^ & 
confèquenter hSìs A C. bau D F« 
(i_E.t). 

Thales mihfim amor hujus f$rtttr* 
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54 Elem. Euclidis 
P ROFOSiriO XXVIL 

1^.18. Bv Si in 

duAsreSoi 
-^^^ AB. CD. 
J>'rrff4EF. 
incides an^ 
gulos al- 
ternos A G H. D H G. aqua- 
Us inter fé fecerit : paralIeU erunt 
inter [e nild. 

Prob. Si non funt parallela? 
* coibunt tandem puta in J. 
& fiet triangulum GIH, cujus 
angulus externus A G H. erit 
h 16.1. b major intemo & oppofito 
G H D. cui tamèn ex hypothefi 
erat aequalis. Similiter dcmon- 
ftrabitur , fi dicantur concurrere 
in K. Ergo non concurrunt. 
Ergo funt parallela? Q/E. D. 
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LlBER Pl^IMUS, 55 
TROFOSITIO XXVUI. 

Si in «/«^ri^, iQ. 
refiM AB. CD. ^ 

reEla E F. inci- 
tUns > externum 

___^ an^ulwn A G £. 

C J^X 3> 'intern» ^ opfd" 

fito O* ad eafdem 
p^tes G H C. 
étqnalem fecertt : aitt inttmos ^ eafdem partef 
A G H. G H C. duolfM reciis aqmaUs ffcerit : 
faraUeU erunt interfe reBtH, 

Prob. I . pars. Angulo A G E. a acqui- * i J. U 
lis eft angulus BGH. angulus CHG. 
aequalis ponitur angulo A G E. 
b ergo alterai B G H. G H C funt^gua- b i ,^it. 
Ics, e ergo redtx A B. C D. funt parallelae. e 27. t, 

Prob. 2. Angulus E G A. cum angulo - 
A G F. d valet duos rcétòs , anguKd 13.1. 
AGH: GHC ponuntur sepaies duobus 
rcftkcetgo fubdudo communi angulo e ^,yix. 
AGH. remanebunt anguli EGA. GHC. 
scguales. Ergo re6b: A B. C D. funt pa- 
rallela per priorem partem hujus. 
. Ex fecunda parte hujuspropofìtionÌF, , 
conftat fufficienter de ventate undccimi 
Axiomatis : nimirum à contrario. 

NOTA., 

Ha trts prpfrietates 17. ac 28. propó* 

Jltione frofofiu unica coptìnerifotuijjent 

utifequens ig, quoque eatenus fer mo* 

dum amverfiom demonfirata vtdetur. 

E 4 FB.O^ 



.y Google 




5<S ElEM, EUCLIDIS 
TROPOSiriO XXIX. 

Ulas reàds 
AB. CD. 

P reila E F, 
^ incidens : & 
"^ alternos an- 
gulos B G H. GHC. aquales 
imerfefacit : & externum E G B. 
intetno & offerito & ad eafdem 
pattes E H D. aqualem : & in^ 
ternos ad eafdem partes AGH. 
C H G, duobui reÙù aquales. 

Prob. I. pars. Anguli D H G, 
GHC* valent duos reftos : 
^^^ ^ anguli item D H G. B G R 
e \,' ** ^ valent duos re^os ^ ergo fùb- 
•^. dufto communi angulo D H G. 
anguli B G H. G H €• alterni re- 
iiianebBnt ajcjuales. 

Prob. 2. Anguli E GB. 
d II I. B G H. valent ^ duos redos : an- 
guli BGH. GHD. valent 

«duca 
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* duos rcdo$5 ei^o fubdufto com- « 28. x, 
munì B G H. remanebunt anguli 
E G B, E H D, ajquales. 

Prob. 5. Kcdx AB. CD. 
ponuntur parallela? ^ ergo ne-f jy, 
qiic verfùs A. ncque verfus B. ^'^' 
concurrunt, ergo taniverfiis A. 
quam verfus B. angirii interni ad 
cafHem partes funt a^quales duo- 
bus i-ecèis , S fi cnim ex aliqìiag u. 
parte eflent minores , ex ea con- '^^f 
currerent. ^' 

Cor oli. ^Otnnc paralielogram- 
inum , habcns unum angulum 
return, eft parallelogrammum 
fedangukim. 



PjRO- 
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58 Elim. Euclidis 



n. II. 



PEO>05I.TIO XXX. 



iem reilA 
EF* parala 
leU A B, 
CD. d'i»- 
ter fé funi 



A A 5 



\ 



faralleU. 

Prob. In has tres reólasin eo- 
dem plano pofitas fi cadat 
reda GK. angulus AIL.Jcqua- 
Hs erìt angulo I L F. * quìa uint 
alterni ; & angulus externus 
I L F. angulo L K D. interno & 
opgofito : ^ ergo anguli A I L. 
^ L K D, funt arquales : ^ ergo 
rcfta; AB, C I>. funt parallela: 
Q^E.D, 



a 29. r 



h I. 



TRO" 



.y Google 



LiBEK. Primus» 59 

FROFOSITIO XXXU 

A dato Pnhit' 

dMA re£tA 
"^^ C D. fa- . 
^ ys rallelam re- 
itamlineam AB. ducere. 




I'x G. in datam C D. due 
ite^m GH. utcunquCr,& 
angulo G H D. * conftituatur a ij.t,:^ 
.a?qualis ad G. nempe angulus 
HGA. ^ erit refta AB. ipfibir.i* 
C£>. parallela y quia anguli al- 
terni A G H. D H G. funt arqua- 



f HO- 



% 
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^o Elem. Euclidis 

?RO?OSJTIO XXXII. 

Tmnguli 
ABC. uno 
latere B C. 
froduUo in 
'• ^ ^"E. externm 

dngulus A C E duòbus internis & 
9pfofitif^ ABC. B A C. dqualis 
efi: & trianguli , tres interni an-* 
guU A. B. C. duobus riHù aquAles 
funt. 

ftp. I. TJrob. I. pars. * Dutatur ex C, 

. jL reàz C D. parallela re<a« 

AB. tunc quiareda AC. cadit 

inparallelas AB. CD. angulus 

fc 29-x* A. sequalis eft ^ alterno A C D» 

Et quia B C. cadit in eafdeWi pa- 

rallelas anguliis E C D. extern us 

e ap. I. ^ arqualis eft interno B. Totalis 

ergo A CE. a^qualis eft duobus 

internis & oppofitis A. & B. 

Q^E. D. 

Prob. 2. Angulus A C B. 
«i^3-i«cumextenioACE. ^valetduos 

reftos, 
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rcdos , (ed angulus A C E. * ae- e ji-t, 
qualis eft angulis A. & B. ergo 
ongùlus C. cum angulis A, & B. 
valent duos rec^os , ergo tres an- 
gui! , &c. Hqjus propofitionìs 
autor fertur Pythagpras Samius 
circa annum ante Cnrift. 650. 

CoYoU. I. Omnes tres angoli 
vnius trianguli , funt xquales tri- 
bus cujufcunque alterius trianguli 
fìmul fumptis; & quando duolunt 
aequales* duobps , ejrit & reliquus 
reliquQ arqualis. 

CoroU. 2. Intriangulolfofcclc 
reftangulo, ^ijguJi ad b^fim funt 
fenfiirefti. 

CoroU. 3. Angulus trianguli 
equilateri eft una tertia duorum 
redorum , vel dux tertia: unius 
redi. 

Sch. Omnis figura redilinca 
diftribuitur in tot triangula , quot 
ipfa continet latera, demptis duo- 
bus, & angulitrianguloruin, con- 
fUtuiuit angulo^ figura;. 
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6z Elem. Euclxdxs 
FROFOSITIO XXXIÌI. 

B D. qu£ aqua- 




les & parallelas 
AB. CD. ad 
eafdempanescon-^ 

jungunt : & ipfa aquales & />4- 

ralleU funt. 

Prob. Due rcdam D A. quac 
datas A B. C D. jungat » tunc 
anguli alterni D A B. A D C. 
erunt a^quales : latus A B. poni- 
tur «quale lateri C D. latus A D. 
cft communc ergo bafes A C. 

b 4- 1- DB. funt arquales. *> Ergo an- 
guli CAD. AD B. funtarqua- 

e i> X- les ; ^ ergo re<fta: AC. DB. 
funt parallela. 



PJRO- 
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TROPOSiriO XXXIV. 

^ PardUelogram^ rb. 14, 
morut^ Jpatiornm 
qu£ ex adverfo & 

latera AB. C D. 

e » AC. BD. é* 

anguli A. &T>.B.& C. étqualia 
funt inter fé, & diameter AD. 
iUa bifariam fecat. 

Prob. Rea« AB. CD. po- 
Huntur parallela?, ^ergoan-^ ^c^.i, 
gulus B AD. angulo C D^A. & 
angulus CAD. angulo A DB. 
flint a^guales , cum fmt alterni. 
Ergo triangula A B D. A C D. 
habentduQs angulos a^quales al-* 
leruin alteri > & ipfis commune 
latus A D. adjacet ; ^ ergo & re- b %6X 
liqui anguli B. & C. funt a!quales3 
& reliqua latera , A B. ipfi C p. 
& B D. ìpfì A C. erunt arqualia» 
cum xqualibus angulis , netnpe 
akernis opponanttir. ^Ergotrian- e 4. x. 
gula A B P. A C D. a^qaalia in- 
ter fe funt. Q^E.D. 

Fi FRO- 
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<4 Et£M. EuCLIDIS 
TROFOSITIÓ XXXV. 
rt.25^ A E B A. F b; B Paralle- 
logramma 
AD.FD. 

CD. & 
in iifdem 

€0nftÌtUt4f 









jp4r4He/i# AB, CD 
inter fé funt dqualid. 

Idtribus modis poteft cóntin- 
gere, fi, ut vides , in i. figura » 
fic dico. Reftae A E. E B. funt 
«r.^fr. a asquales , quia flint ^ arqiiales 
^^ ^^ '• rc&x C D. Reda? A C. E D. 
funt aquales : anguhis CAE* 
e 19.1. e jtqualiseft angula DEB. ergo 
e 4. 1. triangulum C A E. « secjuale eft 
f 2.^*. triangulo DEJB. ^addito ergo 
communi F C D. fient parallelo- 
gramma AECD. CEBD. 
ajqualia. 

Si ut in 2. Reftar A E. FB: 
g ?. funt aequales ut prius : g dempta 
'^'' igitur communi F E. erunt a?qua- 

les 



.y Google 



LlBER FriMUS. 65 

ksAF.EB. Reft^ACED. 
funt ^ajqualcs: anguli A. & E. h 54-'- 
funt i aequaks, i ergo triangula| *9-i« 
F AC* BED, funt rcqualia, addito ^ '' ^ 
, ergo communi trapeno E F C D. 
parallelogramma A E CD. 
F B C D . erunt ^ aequalia. ^i 2. 

Si ut in 5 *. idem repeto. Reélg 
AE. FB. funt " ajquales ipfi C D. n 34.1. 
^ ergo & in ter fé : ergo refta A F. ^^• 
P ^qualis eft redas E B. Reda? p 2*. 
A C. E D. funt 1 3»quales,.angulì -^x- 
ìtem E. & A. funt ^ ctquales : er- ^ l^l\\ 
go triangula A C F. E D B. funt 
^ a^qualia : Ergo fi ab utroque tol- r 4. i, 
las triangulum E G F. relinques 
cequalia trapezia ACCE. & 
F G D B. quibus fi addas com- 
mune triangulum CG D. facies 
parallelogramma AD. DF. «- 
qualia. Q.E.D. 

SCHOLIUM. 
Hine omnium parallelo^rammorum 
dtmenfio , cum étqualia fint furaUeUn 
grammo reBaugulo , cttjtis area provenir 
fH mf^l(fp^ic^Pme laterum , patebit. 
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66 EtEM. EaciiDis 
FROPOSITIO XXXVI. 



\^^^^ msKE. 

^ * ^~~» H D. /«- 

. peraqua- 

, Wi« t4/jti» C E. FD. ér i» «/rf^;„ 

/4r4fl,r/«f A B. C D. ««/««w, /»- 

terfefuntéiqu/tlia, 

Prob. Corinedantur paralle- 
l<^ramma rèftis C H. E B. 
» J+ 1. « qua: crimt aqualcs & paraUelse. 
' Hoc polito , parallelogrammum 
» J Ji- A E. «quale eli ipfi b C B. & pa- 
rallelogrammum CB. ipfi •» HD. 
*Ji. * ^go parallelogramma A E. 
HD.&ntxqualia. Q^E.D. 



MlOw 
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FROFOSITIO XXXVII. 

» Triangula rh. 17. 
ACD.FCD. 

fuper eadem 
kaftCH. & 
in iifdem pa^ 

raUelis A B. C D. confiituta , funt 

imer fé aqualia. 

Prob. a Per D. ducas D E. pa- « 3 1. 1* 
rallelam reasB C A. & D B, 
ipfi CF. parallelogramma AD, 
C B. ^ erunt a^quaìia : « fed eo- «> j j-»- 
bm dimidia funt triangula ACD. ^ ^'^^ *' 
F C D. d ergo ipfa triangula à 7. 
A C D. F C D. funt «quaUa."^'- 
Q^E,D. 



F4 
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^8 ElEM. EUCLIDIS 
TROFOSITIO XXXVUJ. 






t^. 18. TrìanguU A C E. B F D. fupcr 
dqualibus bafibm CE. FD. &in 
iifdcm paraUelis AB. CD. aq^ua-^ 
liafmtinterfe^ 

a 31. 1. Xjrob. * Ducatui* EG. paralle- 
. 1 la ipfi A C. & F H. ipfi B D. 

h 56-x. b erunt parallelogramma C G. 

e 34- 1- H D. a^qualia, ^ Horum dimidìa 
funt triangula A C E, B F D. 

^7. à Ergo {unt jnter fc a?qualia, 

Q;,E.D. 



Uff. 
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FROFOSiriO XXXIX. 

f^ JEqualid trian- Tfr.49. 
guU A B ^C. 
D B €• /«prr 
eadem baft BC. 
'& ài eafdem 
fartesconftitutd^ iniifdemfuntfd" 
raUelU. Hoc eft AD. eft paralr 
IcIaBC. 

rroK Si xicgas fit. * A E. ipfi * Ji- «• 
B C. parallela cui reda BD. 
produca òccurrat in E. Dutìa 
crgorefta C E> triangula ABC. ^ ir «• 
E B C. erunt aequalia » pars toti > 
quod fieri nequit : nam triangu- 
lum D B C. acquale trianeulo 
ABC. «quale quoque toret 
triangulo E B C. per i. ax. 
Qu<3 fi dicas AF. & B C. efle . . 
parallelas , eadem repetetur de- 
monftratìo , & fequetur totum & 
partem effe acqualia. 
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F¥.OFOSiriO XL. 

»**5o- A^--— -'-'"Tl^ JEqualia 

triangula 
ABC. 
D E F. 

qualibm bafibus BC.E¥. & std 
eafdem partes conftituta y iniifdem 
funtfarallelis AD. B F. 

Prob. Si negas AD. ipfi B F. 
effe parallelam , fit A<j. cui 
occurrat E D. producla iti G. 

• 38.1. Tunc dufta G F. erunt « triangu- 
la G E F. A B C. a?quàlia : pone- 
bantur autem «qualia triangula 
ABC. DEF. ergo totum G È F. 
& pars DEF. eidem triangufo 

^- ABC. «quale, *> erunt «qualia» 
Quod fieri nequit. 
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PROFO;SITIO XLI. 

logrammum 
A E C D. . 
communem 
cum trian-- 

guloltC D. bafim CD. hahuerit^ 

& in iifdeìn parallelis A F. CD. 

fuerit : parallelogrammum erit du^ 

flumtriangulu 

Prob. DucaturdiameterAD. 
Triangula FCD. ACD. 
^funt «qualia ; Par allclogram- « 37- r. 
mum C E. *> eft duplum trianguli b 34'i- 
A C D. «^ ergo & trianguli FCD. « <5. 
Q.E.D. 



jix. 



S e H OLI U M. 

Cumjam per 35*. omnium fMraìlelo* 
grammwum tire» oòtinetstr» etiam tri/m* 
^ulorum» qfu eorundem dhmdfs fmì, 
non hteòit* 
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ya Elem. Eucudis 

TROFOSITIO XLII/ 
A Q j f Datotrian- 
gulo ABC- 
étquale J>/i- 

mam G C^ 

coniìttuere 

lineo mg' P. 

Dati trianguU ABC. Eafim 
B C* divide * bifariam in E. 
b ji.i.dudaque E A. "^ agatur per A. 
refta A H. parallela ipfi B C. Ad 
e 13. 1. pundum E. « fafto angulo GEC. 
ipfi D, acquali ; educatur ex C. 
d 3I.X. reda C H, ipfi EG. ^ parallela 
dicofeduin, • ^ 

Prob, Triangula ABE. AEC. 
38. 1. .fiuit ® acqualia : triangulum AEC, 
eft dimidium triangoli , A B C. 
f 41. 1. & ^ dimidium parallelogrammi 
B C. fuper eadem bafi E C. con- 
ftituti: ergo tri2ingujum ABC. 
g 6. eft 6 acquaie parallelogrammo 
^4x. Q Q^ liaoens ex conftruftione 
angulum GEC. a^qualem dato 
aneulo D. Q. E, F» 
^ . PRO- 
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LiB£R£aiMus. 75 
PROFOSITIO XLIII. 

graffimi , 

compierne" 

£ — g e ta eOYum 

^ quét, circa 

diametrum funt paraUetogranmo" 

rum^ inter fé funt aqualia. 

In hac figura , parallelogramma 
circa diametrum funt, FK. 
H E. complemenfa vero eorum y 
parallelogramma A G. G C. hajc 
complementa dico efle arqualia. 

Prob.TrìangulaBAD. BCD. 
funt * ajqualia. Itemque triangu- a 34. ì. 
laBKG. BFG. &GED. GHD. 
Ergo fi ab «qualibus trianguHs 
B A D. B C D. tollas irqualia , 
nempe BKG. ipfi BFG. & 
GHD. ipfi GED. comple- 
menta G A , OC. qux remanent, 
erunt iequalia. Q.E.D. 

G PRO- 
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74 £lbm,£ìicliois 
PKOFOSITIO XLIV. 




proiie^ iti if^rr^rw rf ffi^wi F. dato trian^ 
'^ "• gulo ABC. ^^»4Ì^ foraM^tam^ 

mum C M. applicare in dato an^ 

ffilare^lineoT). 

Coftftìme triangulo ABC. 
* àJwaU paralklograrmmim 
C G. habens ar^ulani G E C» 
aquaiem ang^o dsfto I>. tum 
produc B C. in K. fic or CK. 
b 3. 1. fit b x€pà\ìsàatx F. pcrK. agatur 
e 31, X. e K I. parallela ipfi C H. occw- 
rens G H. pvodvtdx in !• De- 
inde ex I. ducatur per C. diame^ 
ter IC. occurrcns reiaae GÈ, 
]M;odua« m L. & per L. dùcatur 
LM. parallela ipfi EK. fecans IK. 

prò- 
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produdam in M. producatur- 
que HC. in N. dico parallelo- 
grammupjn C M. effe quod peti- , 

. Prob. Coniplementa G C. 
C M. font ^ arqualia , parallelo- d 44.1. 
grammum G C. eft ^ «qualcc Ex 
triangulo ABC ergo & compie- '^f'J^- 
mentimi CM.habét autem lineam 
C K. ajqualem datar F. & angu- 
hutì C N M. asq^ialem angulo 
H CK. qui ^a»}yalis eft angulof 18.1. 
G E C. qui ponkur arqualis d^to ^*'i'- 
ang^jlo D« ergo paraUeicgrafn- 
mum CM. arcuale cfl: triangulo 
A B C & liabet Iineam C K. 
a^qu^deoi 4atae F. & angulum 
GNM, a?qualcm da^ D. Q. 
EF. 
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FROFOSITIO XLV. 




lÉ, G K 



k 



a 44-1 



b Ex 



HI J> 






Dato reStìlineo A D. dquatepd" 
rallelogrammum ED. confimercj 
indatoreHilineoanguloV. 

Divide reétilineum in triangula, 
fàc parallclogrammum a E I. 
«quale triangulo BCD. i» an- 
guìo H. acquali ipfi F . & fupra latus G I. 
parallclogrammum GD. «quale trian- 
gulo A B C. habens in I. angulum G I D. 
aequalem ipfi H. & h^hxm eft quod pc- 
titur. " 

Prob. Parallclogrammum E I. «qua- 
le eft b triangulo B C D. in angulo H. 
«quali dato F. ruriìis parallclogram- 
mum G D. «quatur triangulo ABC. 
etiam in angulo dato > erga parallclo- 
grammum E P. quod «quale efl parri- 
Dus fimul fumptis , «quatur rcétuinco 
A BCD. in dato angulo (^E.F. 
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Data reBa AB. Prohit^ 
quadrami ABDC."^'"^' 
d^fcribere. 



I'x A. &B. * erige perpcndi-a n.i. 
yculares C A. DB. asquales 
ipfi A B. jungaturque rctìa C D. 
& factum eft <juod petkur- i 

Prob. ^ Anguli A. & B. funt b Ex 
re(ai : ersoredx A C. B D. funt 'H' , 
^ parallela?. Utraque^ eli sequahs d Ex 
ipfi A B. ergo & Inter & : « ergo "''^• 
& -XB. & CD, parallela? ,Tunt prof.' 
a?<juaks : ergo AC. C D. D B. 
funt sequales , ic figura eli: parai - 
lelc^ramina : cumque anguli A. 
& B. /mt re(9i > ^epuat ctiam op- f si-^- 
^pafei C. Se D, vc6d. Ergo 
ABDCxft qmdratttm. Q*,E. F. 
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FROFOSITIO XLVIJ. 




P^3$' In reilangulo tmngulo B A C^ 
quadratum ED. quod a latere BC. 
reilum angulum B A C. fuhten-- 
dente defcribitur ; aquale efi qux- 
dratis BG. GH. qu£ àlaterìhm 
B A. AC. rellumangulumBAC. 
fontinentibm , defcrihuntur. 

Prob. Ex punfto A. due 
* re(3am A L. parallelam ipfii 
B E. & junge reftas , A D, B I. 
Triangula ACD. ICB. feha- 
bent juxta 4,nam latera CD.C A. 

font 
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Imt arqualia ipfis C B, C L & an- 
gui! contenti ICB.. ACD. aequa- 
Ì€s : cum anguli ICA. B C D. 
fint b redi & anguhis A CF.ti J®. 
communis: ergo triangula ACD. ^'•^* 
BCl, flint ;equa]ij. Sedtnangu- 
lum ACD. eli ^ diinÌcÌÌLim parai- C41. i* 
IcIoFrammi L C. cum fmt Tupra 
eandem bafìm C D. &ìntereaf- 
dciu paralldas AL, CD, &trian- 
gulutn ICB. dimidium eft qua- 
drati CH, ob candem caufam. 
^ Ergo quadratum CH, efl: ^qua- ^ ^- 
le parallelogrammo L C. cmu*^'" 
corum diniidin fint arqaalia. - , 

Jain ducantur rcftir A E> F C, 
Triangula F B C, A B E- funt «- 
quaJia, cum fchabeant juxta 4. & 
trianguliUTi A B E, eft dimidium 
parallelogrammi B L, ficut trian- 
gu!um F B C. dimidium quadrati 
E G. ergo quadratum E G, cft x- 
quale parallelogrammo B L. To- 
tmn ergo quadratum BD. acquale 
cfì quadratis BG, CH. Q^E. D. 

G 4 SCHO. 
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se HO L I U M. 

NoéSiJfjmum hoc Fytim^A itrven- 
tumfrAtermfimtasutMtfOts, quM fw 
umvtrfrmMatkefm ^ergere nemoinfi- 
005 ititi Mukodttmmèistrfidit. 

1. Èxdstìs dncÒM MàlrtéfcmcMe U- 
teribué intriar^HÌo feàaagHhr£U(iuum 
latfu invenire, tìinùrump AB. ó.far- 
titm AC. %.€rit BC io. ngm fi ^m- 
dratum A B. ^ó.AddMtttr ad ^MdrMum 
AC. 64. famma trit 100. ex quo ex- 
tra^aradixerit io. iffum latus quAfi- 
tum BC. 

Velfi BC.fitio. AB-6.fr/VAC8. 
auoniamfià quadrato "BC loo- fuòtror 
hatur q^adratum AB. 56. relinquitur 
6J^'€tijH4 r^dìx tfthitus quéfitmm A C. 

2. jidditionem&fuètraBimemmta' 
drAttrumy qud diferemiaminter min- 
rum linearum quadrjita oflendit, 

3. CumtxtriòmreBis Uneis 5.4- f» 
f^rmm ^d tx «fw fer jUées wtnmts 
rnukiflicatis^on rafim/mg^lum reBan- 
gtdum conftìtui potefi ( quod occafionem 
Pytèag0rd de hoc invento dediffè fhtmm 
comemUmt) iniffistjimfis ffittperfiOe* 
rinms funicolo conficiens jum dtBum 
triangtdumpythagoricum i AngtiUmre- 
^mdeteftnmn/rt. 
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TROFOSiriO XLVIII. 

Si quadratum quod rh, 54. 
à C b. uno laterum 




triangoli CAB. defcri" 
òitury douale fit iit 
quA à reliquie auobtu 



trianguli lateribns 
^ AB. AC. defcrilmntur 

quadrati^ : angulus 
CAB. €(mtentt4s fub reliquss duobua 
trìangulHateribus A B. A C. reóius eft, 

Ptoh. * Ducatur ex A. ipfi AB. a x i.x.. 
pcrpendicularis ADjpfi AC, 
«qualis, jungaturq;re6èa DB, hoc 

foflto fic dico. Angulus D A B. 
reóhis eft^»^ergo quadratura redf b tx 
D B. arquale cft quadratis rcfta- "^■^; ^^ 
rum AB. AD. vel AC. Sedqua- 
dratumipfius CB..ex hypoth. ac- 
quale eft quadratis eanindem C A. 
AB. ^ ergo red« C B. B D. funt d r. 
ajqualès. Ergo triangula CAB.-^** 
ADB. habent tria latera arqualia , 
« & aneulos qui arqualibus lateri- e 8i i. 
bus refpondent «quales. Erga fi 
angulus D A B. reftus eft > crit 
etiam reSus CAB. cum latera 

D B. B C. fint «qualia. Q. E. D. 
SCHOu 
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S e H O L I U M. 

^jMmejHom onmes profofitiones in 
lihrSEucltdió fuam ferUmverfam Ma- 
thifm ohineant Ufum , nihilommus ob 
frMpuntiorem aUegat,ionem , quafdam 
effe feUgendtK miUus dubito , quarum 
cMMe^um , uthic» fofiomnesfequentesy 
affoTMm liòroS' 

labri prirm Infigt^iares pr»pofitimes. 
4. j-. 6. 13. 15-. 16. 19. 31. 32. 36. 37. 38. 
41.47. quibui a nonnuEis animmerantur 
18. 19. IO. 

Frobltmatn porre p/^jim per tPtttm 
Ubrum primnm dij^erja , ad exercitium 
reguh AC circini minime negligendafeinti 
cum in ftéb/equentibat coi^rnHiométn 
faciUtsttm partsfU, 
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E ve LIDIS 
ELEMENTUM II. 

DEFIÌ^ITIONBS 
I. 

mum reStan-' 

CQnùnen dui- 
tur fubJua- 
butreSù AB, 

BD. quéi re Cium angidmn A B ]>• 

CMtprebindum. 

ancmstdxnoànm in circulo 
cognita diametro, tota ejus 
area cogncSdtvLC j fìc ex- 
press duabus Imcis onx angulum 
teiSum contincnt m paralldo- 
granimoreéianguto, ftatim tòta 
épis qoantitas kaxìSàptiir , nimì- 
rum latitudo& longmido. 

Obferva i. UÌud parallelo- 
grammum dici redangulum quod 

unum 
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unum habet angulum reftum. Si 
a 29.1. enim unus cft reétus^ ^ erum& 
^^^•'•reliquireai. 

Obferva 2. In fequentibus 
nomine reftanguli , Éuclidem 
femper intelligcre parallelogram- 
tnum redangulum , licet vis no- 
minis id non ej^igat. 

3. Geometras omne paralle- 
logrammum exprimere duas tan- 
tum nominando literas , qua^ pjcr 
.diametrumop^onuntur. Ut ap- 
pofitum paralleiogrammum ap- 
pellane. AD. 

4. Cognitis lateribus redan- 
giili , inveniri ejus aream ex mul- 
tiplicatione numeri vnìixs lateris 
in numerum alterius lateris circa 
eundem angulum. Similiterque 
cognita area reétanguli & uno la- 
tcmm , inveniri alterum latus fi 
dividatut numerus area per nu- 
merum lateris dati, quotiens enim 
crit latus quicfitum, 

II. 
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Omnkpa^ 
raìlelogratni 
Jpatii unum^ 
quodlibet &^ 

ca diametru 

B ~B iUim funtp 

farÀ&eUgra^ 

morum , cum duobus comflementìs » 

gnomon vocetm. 

In parallelc^rammo A D, pa- 
ralldpgrammum G E. cimi 
duobus complementis G E. E H. 
vocetur yv^ittuf , quod Latine nor- 
mafn fonat , ejus enim fpeciem 
nobis exhibet. 



H 
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:rh.i. 




a XI. 
&3.1 



d 51. I 

e 29.1 
f 28. 1. 



PKOPOSITIO I. 

Si fuerÌTit 
duA r$BA G. 

turque alte- 
ra ipfarum 
AB.mquof- 
cunq^fegme- 
ta A E. E B. 
reBangulum 
CB. comprehenfumfuòduabsió reBis AC. 
infera hoc eft G. 8c A B. feBa, Ax^uaU 
eft reBangulU C E. F B. qm/uèinfeBd 
C A . ó* qt^li^^t fegmentorum A E. EB.. 
eomprehenduntur. 

Prob. Ex pun6tis A. 8c B. erige * per- 
pendiculares AC. BD. sequales datac 
G. 8c ducatur re<9:a C D. ficque fiat 
ex Ikieis C A. hoc eft G. 8c A B. retStan- 
gulum C B. Redtam A B. utcunquc di- 
vide in E. 8c fiat d E F. parallela 8c aequa- 
lis ipfi A C. erunt C E. F B. reftangula.. 
Nam angulus F E B. reétus eft e quia 
aequalisipfi A. 8c confèaucnter f rehqui 
anguli redi , & latera g lateribu s oppoll- 
tis sequalia. Haec autem duo reftangula 
C F. B F . fimul fumpta funt aequalia to- 
tali B C. hoc eft partes toti. Q^E. D. 

Idem patet in numeris, puta 6. 8c 2. 
divide 6. ini. 8C4. <lico 11. numerum 

Erodu6tum ex ó.in i.^qualem efle duo* 
US numeris 4. 8c 8. qui fiunt ex multi- 
piicatione duorumin duo,5c in quatuor. 
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TROPOSITIO II. 

Si reBa linea Th» 2. 
AB.feBa/ifut- 
cunque puta in 
C & D. KeSian- 
gula EC. GD. 
H B. cotnfrehen- 
fa fub totj$ k^, 
hoc eft A B. ó» 
quolibet fegmeri" 
forum AC. CD. 

B D, Aqualiafunt, quadrato A F. quoti à 

tota h^- fa. 

Prob. Ex A B. fiat a quadratum E B. a 46 i 
exC. ScD. erigantur b CG.DH.b 31.1.' 
parallek & aequales ipli A E. hoc^ 3. i. 
pofito, erit reéèangulum E C compre- 
lienfùm fùb tota A E. e hoccft AB. & e 50.. 
fcgmcnto A C 8c eodem modo redtan- Def, 
gula OD. HB. fub tota Se utroUbet 
iegmentorum. Cum ergo re£tangula 
E C. G D. H B. fint partes omnes fuo 
toti quadrato AF. scquales, patet re<fìgn- 
gula comprehenfà fub A E. hoc eft A B. 
& fcgmentis A C. C D. D B. aequah'a eflc 
quadrato lineae A B. QJE.D. 

In numeris divide i o. in 7. & 3. dico 
70. & 30. qui producuntur ex multipli- 
catione 10. in 7. & in 3. aequalia eflc 
100. quadrato numeri 10. 
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88 Elem. EucLiDis 
TROFOSITIO III. 




A E B 

Th. j. Si reSa linea A B. fe£la fit ut- 
cunque in E. RsEtanguÌMm C B. 
fui) tota K'R.& uno fegmentorum 
A C. hoc eft A E, comfrehenfum^ 
aquale efi reSangulo F B . quod fub 
fegmentis B E. F E. hoc eft B A. 
comprehenditur > & quodàfradiUo 
fermento A E. defcrihitur quadra^ 
to CE. 

Prob. Datam AB . feco utcun- 
que in E. ex pundis A. E. B. 
ft IX. I. ^rigo * perpendiculares AC. E F. 
^5ii- B D. parallelas ^ inter fe& a^qua- 
^* '' les fegmento A E. tum duco 
reélam à punftp C. ad D. quae 
e 33.1- erit parallela * ipfi A B. Hoc pò- 
fito Ce dico , A C. eft a?qualis 
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^ ipfi AE.ergo redangulum AD. d Ex 
eft comprèhenfum fub tota AB.""^* 
& uno fegmcntorum A C. hoc eft 
A E. Rurfus T E. eft ^ .-rqualis 
ipfi E A. ergoreftangulumFB. 
eft comprehenfum fub fegmento 
B E. E F. hoc eft A E. Deniquc 
parallelogrammum A F. quadra- 
tum eft cum AC. E F. fint 
perpendiculares & xquales ipfi 
A E. Ergo cum redangulum 
A D. sequale fit quadrato A F, & 
reftangulo F B. patet reélangu- 
lum fiib tota AB. & fegmento 
A E. acquale effe redangulo com- 
prehenfo fub fègmentis AE. E B. 
& quadrato prasdidi^^fegmenti 
A E. Q^E.D. 

In numeris divide i o. in 7. & 
j.numerus 70. produdus ex io. 
in 7. ^qualis eft numero 21. qui 
ex 7. in 3, producitur; una cum ^ 
49. quadrato prioris partis 7. 
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Th.j^. 




? 46.1 
b 51. z. 



d 5.1. 
e 32.1, 

f 29.1. 



h 6.1. 
i J4.1. 

I50. 



TROFOSITIO IF. 

Si rtBa linea 
A B. JeSia fit 
utctm^e AnC 

quodà tota AB. 

defcrihitur , *- 
- K qttfile erit qua^ 

drMtió RY.CK. 

quA afegmentU 
B AC. CB. de/cri- 

buntur , ^é" ^ 
reBangub quod bis fub fegmentU A C. 
C B. comprehenditur ncmpe red:angulis 
AG. GÈ. 

Prob. Super datam A B. fiat a aua- 
dratum A E. due diametrum X) B. 
exC.fìatCF.parailclà breaaBE, 
iècans diametrum in G. per quod age 
.H K. parallékm b ipfi A B. hoc polita 
Ce dico. Trianguli ABD. latera AD. 
A B. flint sequalia. ei^ anguli A D B. 
ABD.fiiìit daequaìes, crgocièmircéìi,^ 
cùm angulus A. fit reétus. Idemque 
dieendum de triangulo E D B. Rumis 
angi^lus D F G. rcdtus f eft , angulu» 
jF j3 G. odenfliscft fèmiredlus, ergo an- 
gulus FGD. etiam g fèmiredus eft, 
ergo- latera DF. FG. flint h aequaliai 
fèdipfis etiam fimt xqualia i latera qp- 
pollta D H. H G. ergo parallelogram- 
nium F H. qu^ratujn i eft. Eadem de 
f. . caufà 
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catifa quadratum erit C IC. ergo HF. 
C K. (Quadrata, flint iègmentorum A G. 
C B, cum latus H G. fìrscqualej ipfi A C. 
Similkcr rcdtangiila AG. GÈ. conti- 
Qcntur fub fcgmcntis AC GB. qub 
CG-GlC.funJrxc^ualestpii CB.cuni CK. 
fit tjuadratum : iic ctiam G F. cft a;qiii- 
hsredìac H G. ob tjuadntum H F. hoc 
eli rcdi^ A C. Igttur cum qn:idratum 
A E, fit 3equa]c quadmris H F. C K, & 
rc6t.^ngulis AG, G E. vcrum dì quadra- 
tum A E. fupcrdatam A B. x-qualecflc 
quadram fc^mcnrorum AC. GB. 6c 
retì;angub corti pie he nlò iiib iiiclem 
fL"gmcntìs , bis fii mpto. Q^E. D. 

Si dividaturó. in4H &: i^quadratum 
6. hoc od 36. ^qualc efi; quid ratisp ai- 
titi m 4. & 1. hoc eli 1 6 &;4. una cura 
reftLmgnlo bis fu mpto ex mimerò 4.10: 
2.quodptx>fbrt8» 

Coro^* 1. Hiac raanifciKim paralle- 
iogramjTii circa diojnetrum quadrati 
cflcquadrata^ 

CoroH. 1. Dkmetnim q^uadratì divi* 
dere cjus angulosbifariani. 

CùroU. 3- Si redTrn. JincA bìfiriim ic- 
ccmr quadi-atum torius linc:^ seq^uari 
q^uatuor <^uadi^i£i^ cjc dinùdià. 
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92 Elem. Euclidis 
iROPosirio V. 

B FI 




th. 5. si reità linea A B. fecetur in 
aqualia in C, & non aqualia in D, 
fKeHangulum L D. fub in^qualibtu 
totius A D. fegmentis A D. D G. 
hoc eft D B. comprehenfum , una 
cum quadrato H K ^t intermedia 
fe^ionum C D, <f ^«4/^ ^/ quadrato 
C I. ^«orf ^ dimidia C B. d^/cri- 

Prob. Super dimidia C B. fiat, 
*. quadratum G !• dudaque 
b ji.i. diametro B E. agatur ^ per D. 
reftaDFJpfiBI. parallela: Ex 
eadem recla B L fumé BK. asqua- 
lem ipfi D B. & per puntìum K, 
agatur KL. ipfi AB. parallela , 
\ ' " ut 



.y Google 



LiBER Primus. 95 
ut & AL. parallela ipfi B K". 
hoc pofito fic dico. Redangu- 
lum C G. d sequatur reftan- d 43-t- 
gulo G I. igìtur addito com- 
muni e quadrato DK. erit CK.c con, 
redangulum «quale redangu- ^;/^**" 
lo DI. fed AH. ^ a^quaturf jó-i. 
redangulo C K. ergo A H. 
8 «quatur D I. fi itaque addatur g ^^» 
commune C G. erit reftangulum '* ^' 
AG. acquale gnomoni IGC^ 
quare cum gnomon I G C. cum 
quadrato « H F. intermedia? « ^•^• 
fèftionum «quatur quadrato C I. IX'^' 
crit quoque re<3angulum AG. 
cura pracdic9x) quadrato H F. 
acquale quackato C I. à dìmidia. 
Q.E.D." 

Divide IO. arqualiter in 5. & 
5. inajqualiter in 7. & 5. eritque 
numerus 21. ex 7. in 3. unicum 
quadrato numeri intermedii 2. 
quod eft 4. «quale quadrato di- 
midii 5. hoc eft numero 25, 

PROU 
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FROPOSITIO VI. 
F G E 



1 K 


\ 




1 




\ 



A C B B 

j*. 6. ^i ff ^fj^ i(f]^a AB. /rmftr i/flt- 
ri^?» in C, f /qKf rd/i^if tju^dam BD- 
innàum adjfàaWTy rt^mgulum 
AI. cQpifrehenfitm [uh tota AB, 
fz/^n ^rfjfffrf B D. é' /jft ^«J;t(f?4 
D I. hoc eft B D< anj. aim qua- 
drato K G. 4 cìimtdid K H. hoc cft 
C B, dtqtmU eji qtudratù C E. i 
linea CD.qu^ tum cxdtmidU CE, 
tmti ex adjmifa BD. comfvnuut 
ìanqt4am una lìnea , defcrìpto, 

* -1.^.1. T>^"b. Super recftam C D. ^ f^~^ 
X «juadratum C E. per B. n^c 

h jt.i, B G, paralldam l' ipfi D E fumé 
DI, iequalcm ipfi DE. &: ex L 
age I L. parallelam & ^qualcm 
ipfi D A. jiingaturqiTe refta L A. 

quo 
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quo fàdo fic dico. Reélangula 
LC. KB. funt inter eafdem parai- b 56. i. 
lelas & fupra a?quales bafes, ^ ergo e 45- 1. 
xqualia. Eidem K B, « arquale eft 
complementum H E. ergo erit & 
HE. acquale ipfi L C. & additis 
commiinibus C H. B I, gnomon 
GHK. «qualis erit totireftan- 
gulo Al.quod continetur fub tota 
A B, cum adje<aa B D. & fub ad- 
jeaaDI.hoceftBD. Jamvero 
gnomon GHK. adjedo quadra- 
to KG. partis dimidias KH. ^ hoc d^4.r. 
eft CB.eft a?qualis quadrato ipfius 
CD.compofito ex dimidia cu ad- 
junda'-Ergo parallelogrammu AL 
adjcfto eodcm quadrato K G. fiet 
jquale eide quadratoCE.QJE.D. 
In numeris lo.fècetur biiariam 
in 5. & 5. addaturei numerus 2, 
numerus 24.qui producitur,du<S:o 
compodto 12. in adjunétuni 2. 
una cum quadrato 15. quadrato 
dimidii ajqualis eft 49. quadrato 
numeri 7. qui ex dimidio 5. & 
adjeda^i, componitur. TRO^ 
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PROPOSITIO VII, 



rb.7. 



C B 







K 









T O 



5i reUd li^ 
neaAB.fece- 

Mtur utcunque 
in C. qua- 
drata totius 

B & utriufvù 
fermenti CB, 
fimulfumptai 



hoc ejl KK'E F. ^«^«4/14 funt bis 
funtfto reSangulo A M. quod fub 
tota AB. &fub diUo fermento CB, 
contìnetuh cum aétdiio K<L. 4/fc- 
ri«5 fermenti A C quadrato. 

1 46.1. T)rob. Super AB. * fiat qiia- 

X dratumAE. fumé BM. sequa- 

lem ipfi C B. ducantur CL. MK. 

parallela ipfis B E. AB- produc 

B E. in G. fic ut E G. fit sequalis 

e 1. ipfi B M. e hinc erit M G. a?qua- 

*^''' lis ipfi B E. fiat quadratum E F. 

hoc pofito : quadratum totius 

A B. quod eft A E. cum quadrato 

(egmCH- 
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fegmenti C B. *i hoc eft EF-^ «* 
«qualia funt reftangulis A M. "''^ ' 
M F, ( quae funt fub tota A B . & 
fegmento B C. cum B M. fitipfi 
B C. a?qaalis ; & in redangulo 
MF. latera MG. FG. fint x- 
qualia ipfis BE. BM. hoc eft 
AB. CB. ) una cum quadrato 
àlterius fegmenti A C. quod eft 
K*L. tótum videlicet partibus 
omnibus eft «quale. Q^E. D. 

Divide 6. in 4. & 2. quadra- 
tura totius 6. nempe 3^. una 
cum quadralo ipfius 2. hoc eft 4. 
sequalia funt numero 40. qui fit 
ex numero 6. bis dudo in 2. hoc 
eft 24. una cum quadrato àlterius 
partis 4. quod eft 16. 



VRO- 
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^ FROFOSITIO 
A e B I> 







/ 




À 




/ 







H G 



VIIT. 

rfe. 8. A n -n. w\ S^ ^^^^ ii- 

ma A E fé- 
cetur utcun" 
^ que in C. 
j^ reBangulnm 
quater cpm- 
frehenjufub 
tota A B. (à» 
uno fegmen^ 
• DI forum B R. 
hoceftBC. 
cum eo , quod h reliquo fegmento A C. 
hoc eft L S. JS> , qtsadrdto L H. dqude 
efi quadrato A F. c^od à tota A B. cà» 
dicio fegmento B D. hoc eft BC. tan" 
quam ab una A D. defcribitur^ 

Prob. Rea» A B,*<ase in C. 
acljiciatur in re^ftum B D. ipfl 
B C. a?qualis. Super tota A B. & 
adjunda B D. hoc e^ fuper A D. 
a 46.1. fiat^quadratum ED.ex punftis B. 
, & C. due reaas B G, C H. ìpfi 
D F. parallelas, acceptifque D K. 
K M. ipfis D B. B C, Jequalibus, 
due redas K I. M L. ipfi DA. 
parallelas. Hoc pofitofic dico, 
circa R. conftituta funt quadrata 
quatuor , quorum latera omnia 

ipft 
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ipfi B C. funt * sequalia. Dufta » or»-. 
diametro E D, complementa /^^;J^* 
AR. RF.,b funt sequalia, funtqueb '31.1. 
redangula fub toto A B. & B R. 
hoceft/ègmento B C. Eodem- 
que modo I S. S G. funt comple- 
menta sequalia , quibus fi addas 
quadratì^qualia SR. BK. fìent 
retìangula duobus pra^cedentibus^ 
sequalia , cum fint inter eafdem 
parallclas & a?quales bafes : ergo 
quatuor illa reftangula funt fub 
tota & uno fegmento. Quod fi 
quatuor illis rcdangulis addas / 
quadratura LH. alterius fegnienti 
L S. hoc eft AC. illa omnia fimul 
fumpta erunt a^qualia quadrato 
ED, quod fit fupra AD. Q^E.D. 

Si 6. fecentur in 4. & 2, duca- • 
turque quater numcrus 6. in 2. 
fìent 48. & addatur quadratum 
ipfius 4. hcfc eft 16. net nume* 
rus 64. ajqualis quadrato ipfius 8. 
qui numerus componitur ex 
toto ^.S: parte 2. 

I z FRO- 
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TKOFGSITIO IX. 
E 




r/^.9. si reàa linea AB. fecetur in 
dqualia in C. & non iquali- 
in D. quadrata quA ah inaquali' 
hus fegmentis AD, DB. jiunt, 
dufla funty eorum qua a dimidia 
A Q & ab intermedia C D. 
funt. 

Prob. ExC.crigaturCE.perpendi- 
cularisipfi A B. 8caequalisiph C A, 
vel C B. ducanturque reóèae E A. 
EB. Deinde ex D. erigatur D F. ipfi- 
EC parallela iècans EB. in F. 8c hat 
reófcaFG.ipfi CD. parallela, ducatur- 
_que redba AF. hoc pofito: Trianguli 
a tx alibicelis A CE. anguli A. & E. Sint 
cwifl, i)aeqiiales e 8c fcmiredi, cumangulus 
*> 5-I- A CE. fitreóhis. Idem dicendum de 
^ 32'i- triangulo E C B. ergo totus angulu$ 
AEB.reduscft. Jam in triangulo EGF. 

angu- 
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angulus G. d aequalis eft arjgulo ECB. d 19.1. 
a ergo reétus , ergo angulì E. 8c F. b ae- 
quales e quia angulus E. lèmiredus cft : 
cergolatera GÈ. GF. xqualia. Undcc 6. r. 
cum G F.aequaturfipfi CD. eritquo- f 34* i» 
quc G E. aequalis C D. Simili argu- 
mento probatur D F. aequalis ipli D B. 
Jam quadratum redae A F. g aequale g 47* i« 
eft quadratis iègmentorum inaequalium 
A D. D F. hoc eft D B. RuHus qua- 
dratum TcOix A F. g acquale eft: qua- 
dratis A E. E F. Eft autem A E. cequa- 
leiplis ACCE, atque adeo duplum 
quadrati quod fit à diniidia A C. Et 
quadratum E F. aequale eft quadratis 
È G. G F. atque adeo duplum qua- 
drati quod fìt a iègmento medio G F. 
leu CD. quare quadrata quse fiuntab 
inaeoualibus iègmentis AD DB. du- 
pla iunteorum ause à dimidia AC. 8c 
ab intermedia lèAiòjie fiunt. Q^^E. D. 

Divide IO. in 5-. & j-. & in 7. Sc^. 
media fèftio 2. quadrata 49. 8c 9. par- 
ti um inaequalium 7. 6c 3. ibnt duplum ' 
quadratorum 25*. éc 4. & partis dimi- 
diaej-.gcièdionis^. 



I 5 PJRO. 
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iROPOsirio X. 
^■^•lo. n F Sheila 

AB. /ir. 

cetur ti*- 
O fariamin 

C. eique 

adjicia- 
tur in dtrellum re eia B O, qtwdà 
tota cum adornila KO.& quod ab 
ddjunUa B O. utraque fimul qua- 
drata, dupla funt quadrati a dinu- 
dia AC. & eJHs quod a compofita 
ex dimtdia C B, &adjun£la B O. 
tanquam una defcrthitur. 

Prob. Ex C. erigatur perperidi- 
cularis C E, sequalis iplì A C. 
jungatur reftar A E. E B. ex E. 
fiat EF. parallela ipfi CO. per O. 
ducatiir O F. parallela ipfi CE. 
occurrens reftse EB. inG. jun- 
gaturque refta AG. In triangulo 
A C E. htera AC. E C. funt a?- 
qualia , & argulus ad C. re«5èus : 
ergo reliqui femirefti : itidemque 
in triangulo ECB, Sijmiliter in 

trian- 
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tnangulis E F G. & BOG. latera 
EF. FG^cBO.GO.runt*a?.»^v^ 

qualia , quia ang. ad O. reclus & 
B. femiredus unde reliqui femi- 
refti & isquales. 

Quare cum in triangulo AOG. 
angulus ad O. reftus eft : erit 
quadratum reda? AG. acquale 
^ quadratis redarum AO.& OC.^^'^' 
hoc eft B O. rurfus in triangulo 
AEG. angulus ad E. redus eft 
conftans ex duobus femiredis : 
ergo quadratura ipfius A G. x- 
quale eft quadratis AE. &EG. 
Eft autem A E. dupluin quadrati 
AC. & E G. duplum quadrati 
EF. vel F G. ergo etiam quadrata 
A O. & B O. ^uplafunt ip forum 
AC. & Ca Qj^E.D. 

Numerus io. fecetur in 5 . & 5. 
cui addantur j.quadrati i6^M 9. 
numerorum 15. & 5, dupli funt 
numerorum quadratorum 25. 
& ^4. qui ex nmneris 5. & &. 
gignuntur. 

I 4 PRO^ 
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TROFOSITIO XI. 
C. B 



—rs 



B E A IP 

jPr»^. I. Datam reilam AB Jtafecare in 
G. «r reSangulum C G. compe- 
henfum fub tota AB. & fub uno 
fegmentomm G B* ^r ^qw^/^ ^/f^- 
f/«j fegmenti A G, quadrato G F. 

Praxis. Ad pundum A. excita 
perpendicularem A D. a?qua- 
lem data: A B. eam feca bifariam 
ìli E. due reélam E B, & ipjfì 
iSfcqualem E F. producendo E A. 
Ex A B. abfcindo A G. a?qaalcifi 
AF. & facftum erit qnod qusEritur. 
Prob. Supra datam AB. perfice 
quadratum A C. & fupra reftam 
AF. quadratum FG. &re<aam 
H G. produc in I. hoc pofito fic 
!_Ì^ dico. Reda D A. ^feftaeft bi- 
fariam 



t^, 
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feriam in E. eìque in direftum 
adjeda eft A F. *> ergo reftan- ^ ^- *• 
gulum F !• quod fadum eft fub 
tota D F. & F H. hoc eft FA. una 
oim quadrato media? E A. acqua- 
le eft quadrato E F. hoc eft E B, 
Jam quadratum E B. *^ acquale eft e 47- 1- 
quadratis A B. A E. ergo quadra- 
ta À B. A E, fiint arqualia reétan- 
fulo F I. cum quadrato E A. 
Irgo (I commune quadratum 
AE.toUas, reftangulum FI re- 
manebit acquale quadrato ipfius 
A B. hoc eft A C. Quod fi ab 
arqualibus A C.F I. tollas com- 
mune AI. remanebit CG.redan- 
gulum fub tota C B. hoc eft B A, 
&; altero fegmentorum G B. 
acquale quadrato G F. quod fit à 
reliqua parte G A. Q^E. D, 

SCHOLIUM. 

Hac frofofitio numerus exflicari ne-- 
quit ó» ^dem denotaU quod tertia definitio 
libri fexti de media ac extrema Mìchjms 
line A festone. 
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FROTOSITIO XII. 



th,ll. 




Inamhljf'- 
gonio trian- 
guloABC. 
quadratum 
ìateris AC. 
angulutnB. 
^Qobtufu fub-' 
tendentU ^ 
quadrata laterum B A. BC. an- 
gulum obtufum coftiprehendentiiiw , 
fuperat bisfumpto reHangulo fub U- 
fere B C. &/ub ipfa B D. in dì- 
reilum et addita ufque ad occurfum 
perpendicularis ab A. altero angulo 
acuto cadentis. 



Prob. Demitte perpendfcula- 
rem ex A. & reólàm C B. 
produc ufque cfuin ei occurrat in 
D. Quia refta C D. divifa eft 
» 4- 2. utcunquc in B. « eft quadratum 
ipfius C D. acquale quadratisi 
reftarum D B. B C. cum duobus 
rcftan- 
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reftangulis fub DB. B C. addatur 
ergo utrimque quadratum reéla? 
DA. erunt quadrata CD. DA.per^^-j. 
scqualiatribus quadratis CB.BD. '* 
D A. cum duobus illis reftangu- 
Vis , atqui quadratum re6tx AC. 
eft acquale quadflitis ipfarum CD. 
DA. & quadratum ipfius AB. 
eft acquale quadratis ipfarum BD. . 
D A. ergo quadratum reftaj A C. 
eft asquale duobus quadratis C B. 
B A. cum duobus illis reftangulis, 
Superat ergo A C. duo quadrata 
tluobus iftis redangulis fub C B. 
in DB. Q;E.D. 

S e H O L I U M. 

Hmc fltiit generalU iUageometrarum 
regula ex triòus atnèlygonii trianguli la* 
teribui fegmentum D B. iirv emendi ; »/- 
mirum ex quadrato A C fubt.fumma 
qtiadratorum A B. e^ B C reliquw» di- 
uifum ter dutlum òafeos C B. exhibebit 



PRO- 
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TROFOSITIO XIIL 
A 




Th. 12. In Ox^gonh trìangulo ABC* 
quadratum lateru A B. angulum 
C. acutum fubtendentis fuperatur a 
quadratis laterum C A* CB. em- 
dem cotnfrehendentium , hù fumfto 
re^angido fub latere CB.&fub 
ajfumpta interius linea D C. ufque 
ad occurfum perpendicularis ab A. 
altero angulo acuto cadentU. 

Prob. Dcmitte perpenaicula- 
remAD. RecSaBCdivifa 
eft utcunque in D. ergo per 7. 2. 
quadrata re(9;arum B C. D C. 
sequalia funt redangulis duobus 
fub B C, C D. & quadrato reliqui 
fegmen- 
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fegmenti B D. Adde utrifquc 
commune quadratura redar D A, 
fic tria quadrata B C. D G. D A. 
ajqualia funt quadratis duobus 
B D. D A. & redangulis duobus 
fub B C. D e. Nunc quad^is 
duobus D C. D A. * acquale eft« 471^ 
quadratura AC. Ergo duoqua- 
drataredarum BC. CA. «qualia 
flint re(5i:aflguIo bis fumpco £ib 
B C. DC. & quadratis BD. DA. 
hoc eft quadrato AB. Eigo qua- 
dratura reda? B A, minus eft qua- 
dratis AC GB. redangulo bis 
fumpto fub rccais B C. D C, 

SCHOLIUM. 

Hmc Mli0fM GitmÀlis r^fda Geomi- 
frarum cojtfist in trianguli acntanguU 
9x tribus hteribut invmire fegmentum 
bafis» fcil. adde t^adr. A C. adqujtdr, 
B C. fmtrahéUur exfumma msdr. A B. 
reliytum dividatur per dufìum bafeos 
hCi (j^provemetDC. 



Digitizedby Google 



110 ElEM. EUCLIDIS 

TROPosiTjo xir. 





E B 

**• ^P Dato reSlìlineo A. dquale qua-- 
dratum C H. confiìtueu. 

Per 45. I. fiat reftangulum 
BP. acquale reailineo A. fi 
redanguli latera fint xqualia > erit 
quadratum quod petitur. Si inac- 
qtialia, producas unum, puta DC. 
in F. fic ut C F. acquali* fit ipfi 
CB. fecabifariam D F. in G. &- 
centro G . fpatio D G. due circu- 
lum DHF. produc latus B C. 
in H. quadratum quod fit ex CH. 
crit acquale redangulo C E. 

Prob. Reda D F. feda eft 

«qualiter in G. & non sequalìter 

t j. 2. in C. * ergo recèangulum CE.fub 

inaequalibus fegmentis DC. C B. 

hoc 



.y Google 



LlBER SeCUNDUS. hi 

hoc eft C F. una cum quadrato 
fègmenti medii G G. ^qualia funt 
quadrato reda? G F. ^hoc eft^iT- 
GH.fèd quadratuin GH. ^ a?qua- f ^y'i. 
le eft quadratis G C. CH. & con- 
lequcnter quadrata GC. CH. 
acqualia funt reftangulo C E. & ^ 
quadrato G C. Ergo fi tollas 
coinmune quadratum G C. re- 
manebit quadratum redse C H. 
«quale rediangulo C E. hoc eft 
reàilineo A. quod erat fàcien- 
dum. 

M O N ì T U M. 

In fuperioribus , frequenter ad- 
hibui numeros : cum tamen in 
demonftrationibus geomctricis 
farpe ufiii eflè non poflint ; quia 
irrationales & incommenfùrabiles 
quantitates non explicant. Sed 
nota I, Semper in omnibus pra?- 
poni geometricas demónftratio- 
nes, 2. Non recipi quidem debe- 
ré numeros in demonftrandis ir^ 
K 1 ratio- 
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ntionalium aut incommenfùrabi- 
liom quantitatum faabitudinibus 
& afièòtionibus, quar fola quandi- 
tate continua cognofcuntar : tc^ 
rum nenio neearit in demonfba- 
tionibus quanutatu continnx ma^ 
jons lucis gratia > & explicandar 
datius propofitionis » nos pofie 
liti numeris 9 modo eos non acci** 
ptamas profùndamemo radonif. 
linde robur fuum non accipit de« 
mooftratio à numeris > &à lucem 
tantum. Et vero iis ufus eft Ar- 
chimedes propofit. 2. de circuii 
dimenfione & pofl eum omnes 
palHai geometra:. 

NOTA. 



EUCLI- 
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E V C L I D I S 

ELEMENTUM IH 

DEFINITIONES 
L 
1^ o 




JEquaUs circuii funt , quorum 
diametri A B. B C. fum aquales : 
rei quorum, qua ex centris D. & E. 
re^A lineét, DF. EG. funt 4tqualesm 

.II. 

ReHacircutum 
tangere diàtur, 
qua cum circu- 
lum tangat put^ 
in B. f% produca- 
tur in C. circulum non fecat. 

Kj Ut 
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III. 



circuii fé mmm 
tangere dicuntur 
qui fefe mutUQ 
tangentesut'mA. 
fefe mutuo non fe^ 
cant. 




IV. 




K B 



In chfculo, 
équaliter di- 
ftare i eentro 
reBa dkun^ 
tuty eum fer- 
pendiculares 
DE. DF.a 
centro D. ad 



ìff0 AB . CK. du^a aqudesfunt ; 
ta tg im amemaheffe dicìtur G H. in 
^fim major feffendicuUrU DI. 



V, 
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V. 
e Segmentum 

circuii 9 eftfi^ 

jiura qu£ fub 

A B reaa AB. & 

ehfculì pteripberia A C B. campe-^ 
biudituu 

VI. 

Segmenti au^ 
tem sngulm efi 

CAB. qui fub 

A. ^teSa linea AB. 

& circuU fertpheria C A. compre-' 
kenétuf. 

VIL 

In figmento 

dntemdnpdus ift 

puu ABC. eum 

i in fegmenti cir^ 

^ . emnferentisfim^ 

"^ ptum fnem firn* 

tninos re&A A C. fegmentum ftr^ ^ 
minantesj Unid reUdUt B A. B Ò. 
fuerìm dultd. 

K4 Vili. 
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Vili. 

Cum vero com- 
prehendenres ^»- 
gulum D A B. 
reSlA AD. AB. 
aliquam affumut 
peripheriam ut 
BCD. iUi an- 
gulm dìeitur infiftere. 

IX. 

SeSloY emuli ejl^ 
cum ad ipfiuscir^ 
culi centrum A. 
angulus B A C. 
^ fuerit confiitutus : 
comfrehenfa ni" 
mirum figura & à reHis A B. A C. 
df^lum B A C. ceminentibus , & 
i perìfh^m B C.4h illis ajfumfta. 




X. 
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e ^ 



Sìmìtìd eìrcHti fegmm4 fimt 
ABC. DEF. fM MiguUs B A C 
E D F. C4fiunt tquélesi am m tpii' 
hm dnguti C B A. F E J>.mtrfe 
fimtétqtuUcs, 



PRO- 
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FROPOSiriO I. 



rr»h. 




a IO.I 
b II. I 



e 15. 

Def. 



€ 8.1. 

f 10. 1, 
Def. 

tmjf. 



Dati circuii 
ABC. centrum 
F. referire. 



Prax. Dudlam A C. a divide bifàriam 
in E. Ad punftum E. b erige pcr- 
pendicularem attingentem ambi- 
tum in B. & D. hanc B D. bifàrram a feca 
in F. punftum F. erit centrum circuii. 

Frob. Non cft aliud pundlum in re<^a 
BD. e cum centrum ibi fit tantum ubi 
linea fècatur bifàriam. Ncque erit extra 
redìamBD. Sit enim in G.ducantur- 
Gue G A. G E. G C. in triangulis G A E. 
G C E. Latera O A. A E. funt d sequalia 
ipfis G C. C E 8c G E. commune. Ergo 
tota triangula e fùnt asqualia , 6c anguli 
G E A. GEC. aequales. f Ergo angulus 
GÈ A. reéhis : quod eflè non potcft 
cum ejuspartialis F E A. g fit redus. 

CoroU. Sì linea re£b in circulo aliam 
lineam reéèam bifàriam & ad angulos 
iècat» in iccante erit centrum. 



TRO- 



.y Google 




LlBER TeRTIUS. llj 

TROTpSITIO IL 

SiinferipherU'^' i. 
circuii ABC. 
duo qud. punUa 
A.&Caccepta 
fuerim 9 reità 
AC. qua ad ipfa 
punSa adjungi^ 
tur^ intra circulum AB C. cadet. 

Prob. Si non cadat intra , cadat ex- 
tra, fitquereaaADC. Centro E. 
a reperto, ducantur re6tae E A. E C. a i. j, 
ED. fecetquc ED. peripheriam in B. 
quia autem tnangyli EAuC. (qui redi- 
lineus ab adveriàrio ponitur) ktera E A. 
E C. iùnt b aequalia , erunt anguKb r«. 
e E A D C. ECDA . gequalcsT Eft autem Def, 
cxtemus A D E. d major intemo D C E. e 5. i . 
& per conièquens guam E A D. Ergo d 16.1. 
A E. & ci b aequalis E B. e liiajor erit e 19. i. 
quam ED. pars quàm totum. Non ergo 
Tc£bL ex A. ad C. duda , extra circulum 
cadet: ergo intra. QJE.D. 

Caroli. Hinc patet lineam reébm 
circulum tangcntem in uno tantum 
pundo tangere. 
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TROPOSITIO III. 

th, 1. ^ Si in circulo 

C B D. reaa 
quddam C £. 
per centrum 
A. YcHam 
^ ({UAdatn BD. 
non per cen- 
trum , ti/i- 
ff^w m F. fecet , dr* ^i ( angulos J 
reàos eam fecahit : Et ^ ad reS0S 
umficet y iifaùdm qu^iu eamfe-* 

-.ob. I. pcoib Du^ à centro A. 
^asqualU>t]sre6b'6 A E AD.tnanguh 
A B F. A F D. kabent onaiiiakttera 
t %. t. «q^aHa fingala fingulis: tergo anguli 
b 10,1. AFB.AFD.fùntaequaies, hergoreSi. 

Pw>b. i.f>jtt's. Latera A B. A D. fìmt 
e 5. 1. cquaiia : angulus A B D* e aeaualis eft 
d &c ai^ulo AD8. «e A F B. d ipfì AF D. 
«»^. Ergo late» e B F. F D. iùnt acquala, 
e 16.1. QJE.D. 

Coro//. Iq omni tsìangulo feuaequi- 
laterofculfofceleiinca rcéta bafmbifa- 
riam iècans , ad eandem perpendicularv 
cftSccontra. 



"•- A f 
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FROFOSITIO IV. 

SiincirculoTh,^. 
ADE. dua 
reità A B. 
CD. fé invi- 
^ cem fecent y 
non per cen^ 
trum F. extenfd , fefe bifariàm non 
fecant. 

Prob. Stunatantimi|>crcen- 
trum tranfeat & alia non: 
«ergo akcra alteram non fecabit» ly. 
bifàriam. Si neutra tranfeat. Ex^'-^*^* 
centro F. in punéhim feftio- 
tììs E. duco rciftam F E. & fic 
dico. Sirea«AB.CD.forent 
bifeaa* in F. ang. FEB. & FEC, 
*> forent redi & proinde «quales. ^ 5- r* 

Q;^E.A. 
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PROFOSiriO V. 




Si duo cir- 
cuii D C B. 
E C B. fefc 
mutuo fecent'm 
B. & C non 
erit iUoru idem 
centrum A« 



a I* 



Prob. Duaafreft^AB.AD. 
erunt arquales , cùm ìflnt à 
centro ^à circumfercntiam. Reftf 
ctiam A E. AB. erunt arquales , 
ob eandem rationem ergo A E. 
crit*asqualisipfi AD. Q^E.A. 



?K0- 
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TROfOSITlO VI. 

B Si duo circuii th. j, 

AB.CB.fe 
fé mutuo inte- 
rìuitatigant in 
B. eorum non 
erit idem ceth 
trum D. 

Prob. Dudis D B. D C. linai 
D A. eft asqualis lineai D B. 
cùm fint duda: à centro adcir- 
cumfcrcntiam. Linear DC. DB. 
fùntarqualesob eandem caufàm. 
Ergo D A. D C. enint x^ales » 
parstoti; quodrepugnat. 




L 2 
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TROVOSniO VII. 

si in eh-- 
culi diame^ 
tro AB. fu-^ 
matur ali^ 
quod funiiu 
G.quodnon 
fit centrum 
circuii : & 
it funSo G. quddam rcEtd, G C* 
G D. GÈ. G N. in circulum cd" 
ddtn : maximd quidem erit G A« 
inqudcentrumV.minimd vere r^- 
liqud G B. dlidrum vtr» femper 
ejus j qud per centrum ducitur , pro^ 
fior G C. remotiore G D. mdjet 
erit: folum dutem dud reStd G E. 
G N. dh ilio punito G. dqudles in 
circulum caduntdd utrdfque (par* 
tes) minimd vel mdximd. 

Prob. I. pars. DuAis redis 
FC. FD. FÉ. FN. ex cen- 
tro F. duo latera C F. F G. trian- 
guli CFG. * majora funttcrtio 
CG. at bxc flint ajqualia toti 

GA. 
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G A. ergo G A. eft majus quam 
GC. Q^E.D. 

Prob. 2. LatcraEG. GR 
trianguli EGF. » major^ funt ter- a ^••»- 
tio È F. ergo majora funt quàm 
linea F B. qua? eft apqualis ipfi 
FÉ. ergo fi dematur utrique com- 
munis reda G F. remanebit G E. 
major quam GB. Q.E. D. 

Prob. 3. Triangula CFG. 
D F G. habent latcra F C. F D. 
aequalia & latus F G. communc , 
angulus vero CFG. major eft 
anguJo DFG. totum pajrte : ergo 
latus CG. *> majus erit quam DG. ^ ^4-j- 
Q:,E.D. 

Prob. 4. FaftoanguIoGFN. 
jpquali'G F E. G N. G E. cmnt 
« «quales. Nec à pundo G. ali« ^ 4- »* 
duci poflTunt «quajes ipfis G E. 
GN. erunfenim femper propio- 
res ei quae ducitur per centrum 
vel rcmotiores -, & confequenter 
majores vel minores , per tertiam 
partemhujus. Q.E.I). 

L j PRO- 

Digitizedby Google 




Il6 Et EM. EUCLIDIS 

TROfOSiriO vili. 

ì%.y. A Sitxtr^cir- 

culum BEH. 
fumMttr ptm- 
Stum qtéod' 
fism A. ó» ^ 
punBo ad òr' 
culum ducark- 

tur YfRAt^A' 

damkV.hG, 
A H. quorum 
una quidam 
per centrum 
L. reliniUA V4' 
routlfiet. In 
cavttm quidem peripheriam cadentium 
reóìarum maxima (crit) quA per cen- 
trum L. (ducitur) aUarumvero femper 
propior (eì) quAper centrum L. remotiore 
major erit. In convcxam vero peripbt* 
riam cadentium rtBarum minima qui- 
dem efi illa quA inter punSlum A. & dia- 
metrum BH. (Ponitur) Miarum vero e a 
qu£ prffpior e/t minima A B. remotiore 
femper minor ift. Du£ autem tantum 
reBd éufualei ab eo funSio A. cadent in 
cir culum ad utrafquepartes minima AB. 
vel maxima hH. 

Prob. I . pars. Dudis re6tis L G. LF. 
duo latera A L. L G. hoc cft L H. 
« *u.*. amajoralunttcrtìoAG.ergoAH. 
major crit quam AG. Q;E.D. 

Prob. 2. 



.y Google 



LlBER TeRTIUS. 127 

Prob. 2. Latera AL. LG. trianguli 
AL G. iùnt aequalia latcribus L F. L A. 
trianguli A L F. angulus autcm A L G. 
major cft angulo A LF . b cr^ latus AG. b 24. i. 
xnajuBcftlatercAF. Qj:.D. 

Prob. 5. DuéHs rcais L C. L E. duo 
latera A C. L C. trianguli A C L. a ma- a 20.1. 
jora flint tcrtio A L. demantur aequalia 
L B. L C. remancbit A C. major quàm 
BA. QJE.t>. 

Prob. 4. Quia intra triangulum 
ALE. duacrcétae A C. C L. junguntur : 
e crunt latcribus A E. E L. minore? j e 21. s, 
demptis igitur aequalibus L C. L E. 
remanebit E A. major quam C A. 
Q.E.D. 

Prob.f. Fa6to anguk) A L L acquali 
ALE. duo triangula illa d crunt aequa- ^ 4* ^• 
lia : CTgo latera A L A E. aequalia 5 nc- 
que aha duci potcftrefta, nisaequalis: 
erìt enim fèmper propior minimax A B* 
vcl remotior 8c conicqucnter e major ^ *'•'• 
vcl minor per partcm quartam hujus. 
QJS.D. 
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ni Elem. EuCLiDis 

FROPOSITIO IX. 

Si intrO' circulum 
BCD.fumptumJit 
aliquod punóium 
A. À funBo 'vero 
nd circulum co- 
dant plures quam 
du£ reBét, éiquales 
AB. AC. AD. oc- 
ceptum punBumt 
centrum eft circuii. 

T)rob. DuftùreaisBC.CD. 
jL divififqiiebifariàm pcrrcftas 
A E. A F. triangula ADF. ACF. 
* erunt sequalia : ergo anguli 
DFA. AFC. arquales : ^ergo 
recai : ergo in linea FA. eft circuii 
centrum, Rurfiìs cum idem fit de 
triangulis A C E. A B E. in rcób 
A E, erit circuii centrum. Cum 
vero non fit in duobus locis, dcbet 
cflèubifeinterfecanr. Q.E. D. 
A L I T E R. 
A nullo punap plures quam , dud 
reSd dd cmumferemiam duci pof- 
fum per j. 3. ergo A. erit centrum. 
C^E-D. . 

FRO- 
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PROPOSITIO X. 

mn fecat arca-' 
lum F D C. per 

fiuta punita 
quatn duo. 

Prob. Sccet enim in tribus fi 
vis. Circuii EFC. centro G. 
» invento , ducantur refta? G A. * '• J» 
G C. G E. quae , quia funt sequa- 
les, & attingane ambitum circuii 
utriu/que 9 pundum G. ^ crit^ 5- !• 
etiam ccntrum circuii utriufquc; 
quod eli ^furdum per 5 • hujus. 



PJtO^ 
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FROPOSITIO XI. 

^•'^- - Si dm circuii 

ABC.AED. 
contìngant fé fé 
interim in A. 
&fumptd fue^ 
finteerumcen^ 
traC&F.ad 
fprum centra 
àdjunita reàd linea T A. & pro^ 
duUa t in contaSum A. tadet circu^ 
ìorum. 

Prob. RcftaFG. conjmigcns 
eorum centra > non incidat in 
contacSum fcd alibi in D. à 
punfto G. centro circuii ABC* 
ducatur reéia G A. ad contaSum 
a 20.1. ut & FD. latera G D, G F. » ma- 
jora funt tcrtio F D. ergo majora 
*> latcrc F A, dempto ergo com- 
muni F G. rcmanebit G A, majus 
latcrc GD. Eft autem G A.arqua- 
lis latcri GB.ergo GB. majus erit 
^uamGD.parstoto. Q.E.A. 

PRO" 
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TROFOSITIO XII. 
A B 




Si duo itrculì A B C. E B D, rk li^ 

tmtingunt fé invicem exteriusìxiB. 
qu£ adjungitur dd eorum centra ^ 
per contaSum tranfibit. 

Prob« Sineges: fitreftaFG» 
centra conjungcns- Duótìs 
F B. G B. latcra B F. B G. » ma- » »«•«- 
jorafunt tertio F G. fed BF.BG. 
flint arqualia radiis FC. GD. 
ergo quoque F C. G D. majora 
funt F C. C D. G D. pars coti. 



PJIO- 
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ijz Elem. Euclidis 
FROFOSÌTIO XIII. 




fff'i2' Circulm ctrculum non tangìt in 
fluribtu funciis , quam uno , five 
intus 9 five extra tangiu 

Prob. Tangat enim in duobus, 
^ puta A. & C. centnim » de- 

j. ' ' bcbit effe in linea , qua: junget 
contaftum circulorum : utriufque 

^ ^« 3- autem non ^ poteft effe idem cen- 
trum. Ergo in ìlla re(5ta erunt duo 
centra , puta G. & H. quod fieri 
non poteft, cum linea in unico 
punfto, poffit tantum fecari bi- 
hxììm. 

TUO- 
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FROFOSITIO XIV. 



Jn circulo ABC. Th. 13 . 
étquales re£ÌA A B. 
DC. Aqualiterdi- 
ftant k centro E. 
Ó» étqualiter di- 
ftantes k centro t 
^ funt fibi invicem 
dquales» 



Prob. AccntroE.inredbsAB.CD, 
ducaperpendicularesEF.EG.re<aaea 12. r. 
AB. CD. fètìa b cnint bifanam. b 3. 3. 
Jundlis E A . E D. quadratum reébe ED. 
cefi acquale quadratisreóbrumDG.GE. e 47 j 
ut & quadratum A E. quadratisreda- * 

rum A F. F E Demptis ergo ab aequali- 
bus A F . F E, ipfiaD G. G E. aequalium 
lincarum quadratis AF. DG. remanebit 
Tcùa EF. aequalisre£tj EG. dcconfc- 
quenterrcdbcABl CD. daequaliterdi-d 4. 
uantà centro. ^^«J. 

Prob. 2. pars. Ex probatis quadrata 
EG.GD. iìint xqualia quadratis EF. FA. 
& quadratum EG. acquale quadrato EF. 
ergo quadratura FA. acquale ed: quadra- 
to GD. e ergo rcóta BA.aequalis eli reàae « 7- 
DC. Q^E.D. ^x.u 



M 
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FROPOSiriO XV. 




Th, 14. I» emulo ABCD. tnaximA qui- 
Aem e fi didtneter A F. aliarum veri 
femfef fropior B E. centro G* erh 
major remotiore C D, 

Prob. I. pars. Duóèis GB. GÈ. 
di|o latera GB. GÈ. triangiili 
a zo.i. GBE. * majora funttcrtioBE. at 
hxc funt ajqualia diametro A F, 
ergo AF. major eft quam B E. 
Q,E.D. 

Prob.z.DuftisrecSisGC.GD, 

diiolatera GC. GD. funt requalia 

lateribus G B, G E. angulus vero 

B G E. major eft angulo C G D. 

h 24.1. b ergo latus B E. majus laterc 

. CD. Q^E.D. 
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FROTOSITIO XVI. 

Qu£ abTh. 15. 
extrcmitd' 
te diametri 
AC. dd 
reltos an^ 
gulos linea 
EF. duci- 
tur , cader 
extra circulum K^C. & in lo- 
cum inter iffam EF. &circumfe'' 
rentiamy ABC. altera reBa AB. 
non cadet: & femicirculi angulus 
D AGB. major erit omni acuto an- 
gulo reflilineo : reliquus aufm 
E AGB. minor. 

Prob.i. pars. Ex centro D. du- 
catur rcéta D H F. utcunque : 
latus D F. fubtendens angiilum 
y AD. redum * majus erit D A. a 19. i. 
hoc eft D H. cum itaquc H. fit in 
circumfercntia erit F. extra. Simili 
ratione de omnibus pùdis in linea 
FAE. argumentari licet. Q^E.D. 
M 2i Prob, 
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Prob. 2. pars. Ad AB, quac in- 
ter peripheriam & retìani E F. 
caderet ducatur pcrpendicularis 
D K, ergo latus D A. majus erit 

^ '9- 1. b ipfi D K. fed puntura A. eft in 
circumferentia itaque K. & tota 
AB, erìt intra circuliini. Q^E. D, 
Prob. j. Ut fieret angulus ma- 
jor anguloDAGB. femicirculi, 
deberet duci reóta inter reftam 
EA.& peripheriam AB .quodjam 
probavi fieri non pofle. 

Prob.4.Si enim aliquis angulus 
reftilineus conftitui polTet minor 
angulo EAGB. contadus » duce-* 
retur re6b inter A E. & periphe- 
riam AB. quod 9 ut jam dixi i fieri 
non poteft. 

CoroUariutn. 

Hinc communiterelicitùrrefta 

ad extrcmum diametri perpendi- 

cularem , tangere circulum , & in 

unico punfto geometrice tangere: 

e 1. j. nam fi plura tangefet,caderet « in- 
tra circulum. 
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TROFOSITIO XVIL 

Adat9funRoproh.'K.' 
A. reitam li" 
neam A C. 
ducere y qu£ 
datum tan^ 
gat cÌYCulum 
BCD. 

Praxis. Centro D. (patio A. 
fiat pars circuii A E. ducatur 
ttdiz D A. & ad pundum B. cx- 
citeturperpendicularis BE. jun- 
gaturque recfta D E. à pundo A, 
ducatur reóla A C. hanc dico tan- 
gere circulum BCD. 

Prob. Triangula ADC. BED. 
fehabcnt juxta 4. i. cum latera 
DA. DE. DB. DC. fint * isqua- a r^r. 
lia & angulus D.commùnis. Ergo ^'^' 
cum angulus E B D. fit retìus , 
redus etiam erit DCA. reéla' 
itaque AC. ^ tanget circulum. bió. 5;.^ 
Qj^E.F. 

M j Pilo- 
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TROPOSITIO XVIII. 



Th 16. 




Si 



aliqua 
AB. 



tangat cinu^ 
lum DCE. 
a eentro vero 
D. 4d conta- 
(tum C. quA-^ 
dam reHa D C. adjungatur : ad-- 
junila D C. ferpendkularis erit 
ad AB. qua (ontinget. 

Prob. Si negas : fit alia , puta 
D B. perpendicularis , ergo 
cum,angulus B. ponatur reélus 
* '7- '• crit angulus C.« minor redo, ergo 
^ '^' '• latus D C. hoc eft D E. b majus 
crit latere D B. pars tote quod eft 
abfurdum. 
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FROFOSITIO XIX. 

A r B '^J chculum n. 17. 

gai aliquateUd 
AB. àcontaSu 




vero C.tangm- 
ti AB.adreSos 
Af^ulosfffta li- 
nea E C. duSa fu , m teda duUa 
EC. eritcentrum circuii. 

Prob. Si negas , fit alibi nimì- 
ruin in F. proinde duda F C. 
ipfi AB, » erit perpendicularis : tiS. 5. 
ergo angulus reólus F C B. redo 
D C B. erit sequalis ^ pars totì 
quod efl abfurdiun. 



M 
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ay.i. 



è 52.1 




FROPOSITIO XX. 

tkit A IncìrcuU 

DFGA. 

dngulus 

BEC.^J 

E. d«/)/É? 

eft anguli 

BAC.ad 

peripheriam , cum fuerit eadem pe^ 

riphemBC. bafis angulomn. 

Prob. Id tribus poteft modis 
contingere. Includant i.reftc 
AB. AC. redas EB. EC. dufta- 
que AF. per centrimi E. duo la- 
tera EA.EB. erunt a?qualia «ergo 
anguli EB A. EAB. «quales : an- 
guJus autem B E F. duobus EAB. 
E B A. *> eft a?qualis, ergo duplus 
anguli BAF, Idem die de an^ulo 
FEC. refpecau anguli EAC. ergo 
totus B E C. totius B A C. erit 
duplus. QJE..D. 

r.Reauc 
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2. Redx DG.DB.nonin- 
cIudantrcdas EC. EB. itcrum 
cumlatera ED. EB. fmtaequa- 
liaerunt E DB. ERD. ^ angulicj.i. 
a?quales. His autein duobus , an- , 
giilus G E B. cft «i «qualis. Ergo d 32. 
idem erit duplus angu'i G DB. 
Q.E.D. 

3. TrianguIaBEC. BDC. 
fefe intcrfecent , ducaturque rcda 
D G. per centnuii E. totus angu- 
lus G E C* erit duplus totius 
G D C. angulus. vero G E B. du- 
plus eft anguli G D B. ergo reli- 
quum B E C. duplum erit reliqui 
BDC. Q;^E.D. 



TUO- 
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FROFOSITIO XXL 




^*' '9- In circulù A D C B. qui in eo- 
dem fegmento B C. funt anguR 
B A C. B D €• funt inter fé 
4qu4hf. 

1 10. j. Xjrob. Angulus B E C. * eft 
JL duplus anguli B A C. & du- 

^' plus anguli B D C. *> ergo angu- 
li B AC. B D C. funt inter fé 
«qualcs. Q.E.D. 
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PROFOSITIO XXIL 

i^adrilati"'^ vi* 
YOYum incir-- 
culoABCD. 
de fcrif forum 
oppofiti dn^ 
^«/ìDCB. 
DAB.dM9- 
bus re^is funi dquales. < 

Prob. Diametris AC. DB. 
dix&ìsy anguli A D B. A C B/ 
in eadem portione ^ funt a?qua-aix,|, 
les , fimiliterque anguK B A C. 
BDC. ergo totus angulus ADC. 
cft arqualis angulis B C A. B AC. 
fcd anguli BCA.BAC.cumter- 
tio A B C. *> valent duos reftos : b 31, i. 
ergo angulus ADC. «qualis ipfis 
BCA. B AC. cum angulo ABC. 
valebit duos redos. Idem de aliis 
oppofitis dicetur. Ergo , &c, 
Q. E. D. 

PjRO- 
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PROPOSITIO XXIII. 

Super eadem 
relU D F. duo 
fegmcntA cir- 
culorum JimilU 
^DIF. DEF. 
& inétqualU 
non conflìtuentui ad eafdm farusn. 

Prob. Sint enim fi fieri poteft 
DIF. DEF. fimilia fegmen- 
ta, duftis reais E D. E F. I D. 
a IO. anguli DIF. DEF. » erunt 
-^'^' 5- arquales , quod eft abfurdum 
per i6. !• 
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PROPOSITIO XXIV. 





B J) :è» 



Super aqualibus reais AB. DF. ^^^^^ 
fimilta fegmenta circulorum funt in- 
ter fé aqualia. 

Prob.CoIloceturAB.fuperDF. 
* congruent. Eteniin fi fé- * 8. 
gmenta non congruant vel unum ^'^' 
totum extra aliud cadet , quod eft 
abfurdum per 25. 5. vel cadet par- 
tim intra, partim extra; & fic crr- 
culus circulum fecabit in pluribus 
punclis quam duobuS) quod re* 
pugnatper lo.j. 



N TRO-^ 
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PROPOSITIO XXV. 

Pnb,^. B_ Circuii fé-- 

gmento dato 
ABD.rfer- 
fcribere c'ir- 
'^culum^cujus 
cfifegmentu, 

Prax. Accipiantur in dato /è- 
gmento tria puncfia A B D. 
aicdrdugtis redis AB. B D. * di- 
vififque bifariam & ad angulos 
reftos per reftàs CE. CF. fé mu- 
tuo interfecantes in punfto C. 
illud erit centruin. 
• Prob. Per i. 5. centrumeftin 
utraque C E. & C F. ergo ubi fé 
intcrfecant. Circuii enim unius , 
ùnicum tantum poteft effe ccn- 
trum. Q.E.D. 

SCHOLIUM. 

HinedatU tribtufunEiu facile rtntrum 
àrculi referitur fer data funBa tranf-- 
etmtù, 

TRO- 
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TROPOSITIO XXVI. 
B 1^ 




In dqualibmcirculis ABC.DEF. rk i;. 
dqualesanguUG. & H* B. &E. 
aciualibusferipheriis AC.DFJw^- 
fiuKtjfive ad centra G.& H.five ad 
^riphariéu B. & E. conjìitutiftnt. 

Prima pars. Prob. Tiianguli A G C. 
latera G A. G C. & angulusG. pò- 
nunturacqualialateribus HD-HF. 
8c angulo H. a ergo baics A C. D F. funt a 4. 1. 
arquales. Ergo b periphcrìac AC. D F. b 24. ?. 
erunt etiam aequalcs. Q^E.D. 

Prob. 1. Anguli ABC. DEF. po- 
nuntur aequalès : e ergo iègmenta ABC. ^ ^^f- 
DEF. iùnt fìmilia ; d ergo aequalia cuxn '^* 5* 
re£i:a2 AC. DF. fmt aequaìcs. Eigo cum ° *5- !• 
circuii ponantur aequalès, remanebunt 
icgmcnta A C. D F. e «qualia. « j. 



N 2 
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148 Elem. Euclidis 
FROPOSITIO XXVII. 
B £^ 




tff- 24. In (tqualibm ctrculis ABI. DEF. 
anguli qui in (equalibus feripheriis 
AI. D F. infifiunt funt Inter fé 
aqualesyfive dd centra G. &H. 
fivead ferifherias B. c^ E. conjl^ 
futi, infifiétnt. 

Prob. Si non fint acquales , fit 
alter minor , pota AGI. « fiat- 

que AGC. ipfi D H F. ^qualis : 
b25. j. ergoperipheria AC. erit *> sequa- 

lis peripheria? D F. fèd peripheria 

DF. ponitur ajqualis ipfi AI. 
^ ^, ergo A C. & A I. erunt sequales, 
^x. pars toti : Idem ^ dk de angulis 
Il 20. 3. B. & E. cum G. & H. <J fint eo- 

rum dupli. 
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TROFOSiriO xxriiL 




In dqualibus arcuìis ABC.DEF. 11&. 25: 
£quales rediA AC. D F. aquales 
feripberiéU AC. DF. ABC.DEF. 
4uferunty tnajorem quidem madori > 
minorem auum minotì. 

Prob. DuftisreaisGA.GC. 
H D. H F. triangula AG C. 
I> H F. a funt aequalia. Ergo an- a t, x.: 
gulus G. angulo H. eft aequalis : 
ergo peripheria! A C. D F. ^^ ac- b 16.5^ 
qnales. ^ ergo reliquae AB C. ^^ 
D E F. funt sequales. Q^E.D. 
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TROFOSiriO XXIX. 




«. i6. 'IndqualìhwcìrculisABO.DEF. 
étqualesperipherids A B C. D E F, 
étqualesreSé AC. DF. fubun^ 
dunu 

Prob. 'Dnetisx^aìsCK.GC. 
HD. HF, anguIiG.&H. 
tt t7. 5. • erunt «qudes: lateractianj GA, 
GC.HD.HF. fùntscqmliaex 
fùppofitione : ergo bafes A C. 
ft ^i, D R ^ crunticquales. <^E. D. 
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FRO^OSITIO XXX. 




Ddtam perifheriam ABC. fé* Pr4. ^ 
€4re hifariam. 

Pi"axis. Pucatur refla A Ce 
quara divide * bifar iam in D, a it.il 
per perpendicdarem D B. erit 
periphcria feftabiferiam in B, 

Prob. Duflis reaìs AB, CB, 
triangula A B D. D B C. fé ha- 
bent juxta4. i. ergolatera AB, 
CB. fiint acqaalia. ^ Ergo peri- b 28. «• 
pheri» ^uas fiibteadunt fiint «- 



N4 
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152 Elem» Euclidis 
TROTOSITIO XXXI. 

In cìtcuU 
ABEC. 
mgulus 
ABC. in 
femicircuh 
reHus eji: 
qui autem 
in tnajore 
fermento B AC. minor reittt: qui 
vero in minore fegmento BEC. ma- 
jor reHo : & infuper angulm CB A. 
ex reda C B. & peiipheria B A. 
fnajorUfegmentiy nilo quidem ma- 
jor e fi ; minorU autem fegmenti an^ 
gulus EBC. <jui ex peripheria EB. 
& refta B C. minor e fi reilo. 

Prob. I. pars. Centro D.dutìis 
redis DA. D B. DC. ajnguli 
D A B. D B A . a erunt argiiales : 
itemque arguii D C B. DB C. 
ergo tctalis argulus /'B C. eft 
ar^ualjs angulis 4. & D C B. fed 

bis 
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his *> eft sequalis F B C. ergo an- b 31. 1. 
gulus ABC. <= cft reftiTs. cij. x. 

Prob. z. Angulus ABC. eft 
re<5his : ergo ai^ulus B A C. in 
majore fegmento ^ eft rninor «^ J^- ^* 
refto. 

Prob. 5. Fiat quadrllaterum 
A B £ C. anga US A. ^ minor eft p/^^em' 
redo , ergo angulus BEC. in mi- n'i- 
nori fegmento*^^ eft major redo, f 2 1- J- 

Prob. 4. Angulus ex periphe- 
ria AB. & rc6tx CB. eft major 
angulo rec5to compofito ex reftis 
A B. B C. tot um videlicet parte, 
Pxob. 5. Angulus compofitus 
ex peripheria E B. & refta C B. 
minor eft angulo FBC. redo 
compofito ex reda FB. BC. pars 
toto. Hujus propofitionis autor 
fertur Thales Milefius annis ante 
Chriftum, 650. 

SCHOLIUM. 
Hìne in mangulo reSiangtélo , feB/t hy^ 
pothenufa bifarmm , erit illud pun^um 
centrum circuii tria punUaiUapertranf- 
et(ntù%Adeoqui exaden ex^BA mrmA^ 

PRO- 
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FROFOSITIO XXXIJ. 

^^' ^^' n Si circulu 

CHEG. 
tetigerit 
aliqua re- 
aaAB.à 
taifu aU' 
temC.du- 
caturqtiA'* 
dam reità , fecans c'mulum D C. 
vcl E C. anguli qms ad tangentem 
AB. faciet, erunt aquates angu- 
lis qui funt in atternis circuii por^ 
tionibfu , ìd efl anguJus A C E. 
^qualiseftangiilo G. & angulus 
B C E. angulo H. 

Prob. Duóta pcrpendiculari 
DC, cum angulus A CD. 
fit recftus , angulus qui fieret in 
« |x-^ femicfrculo, ilìi « cflet sequnlis: 
fi vero non fit reftus ut A C E. 
primo due reftam D C. perccn- 
trum , deinde accipe in periphe- 
^ ria 
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ria aliquod pnndum putaG du- 
canturque redse D E. E G. G C. 
cum angLilus D E C. in fèmicir- 
culo b (it redus , reliqui duo puta b 13. 5. 
E CD. EDC. *^ valent iinumc 32.1. 
recèum : fed anguli B C E. & 
E C D. valent etiam unum re- 
óèuin , cum reda D C. Kit per- 
pendicularis : dempto igitur com- 
muni E C D. remanebit B C E. 
arqualis angulo EDC. qui <^ a?- ^ 27- J- 
qualis eft angulo CHE. ergo & 
angulus B C E. angulo CHE. 
scqualis. Rurfus , cum quadrila- 
teri D G, anguli in circulo op- 
pofiti E D C. E G C. « valeant e 22. j. 
duos rectos,ricut& angui i^ACE. f 13. i. 
E C B. & angulus C D E. fit g a?- g ^i, 
qualis angulo B C E. remanehit/"*^-^ 
angulus G. angulo A C E. ajqua- *'^*'* 
lis. Q^E. D. 



FRO- 
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TROrOSITIO XXXIIL 



ì^r^y. y. 



.^ 




Super data 
reaa AB. 
fortioncm 
circuii de-^ 
fcribere,qua 
capiat angu- 
lum dato an- 
gulo reiii^ 
lineo éiqua- 
lem. 

Sì datusangulus fit reéèns , qua- 
lis eft E. re<5èa A B. divifà bi- 
feriam in D. centro D. fpatio, 
DA.fi fiat femicirculus A C B. 
duétis rcclis AC. CB. angulus 
*5i. I. C. * erit arqualis dato angulo E. 
quia erit in femicirculo. Si angu- 
lus fit acutus ut C. fitque data 
rei5la B A. ad punftum A. fìat an- 
b 23. X. gulut D A B. *> ;equalis angulo C. 
duftaquead punòtum A. perpen- 
diculari F A, fiat angulus E B A. 

«qua- 
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arqualis angulo E AB. latera EB. 
EA/ erunt xqualia: quare fi pun- ^ 6. r. 
do E.fpatio E A. fiat circulus, 
tranfibitper punftum B.quo pofi- 
to fic pergo. Cum refta F A. fit 
diameter, &reda DA. adejus 
extreiBum fit ei perpendicularis , 
d tanget circulum : ergo angulus cotéi, 
D A B. « erit angulo cuiciinque , i^- 5- 
qui fiet in alterna circuii portione, * ^*' ^* 
pùta angulo AGB. a?qualis : ergo 
portio A H G B. continet angu- 
lum aequalem angulo dato C. Si 
vero angulus fit obtufiis puta H. 
eadem erit demonftratio: angulus 
cnim A I B. ipfi H. ^erit ajqualis. f 1^. j. 
PROPo.sirio xxxiv. 

Adatocir^ 
culo ABC. 
fegmentum 
CBA. ^- 
fcindere ca* 
fiensangulU 
B. Aqualem 
dato arjguh 
reBiUneoD, 

a *jn^tJcatuttangcns E F. adpunftum A. ^ j- ♦^ 
I Ib fiat angulus CAE. aqualis dato D. b i J. i! 
J^^ portio ABC. e capiet tngulum B. «- ^ Jl^ 
qoakmdato.QtE.F, O PKO- ^ '*' 
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VROPosirio XXXV. 




3*. 25. SiincircuhKD^C.duAreSiAAKCD. 
fé mutfto in E. fecuerint, reBangulum 
comprehenfum fub fegmentis uniuf A E. 
E B. Muide efi et quoafubfegmentU alte^ 
riu4 CE. ED. comprthenditur reStangulo. 

Prob. I . Redbc AB. C D. fèccnt le in 
centro E. re£tangulum unum, alte- 
ri erit acquale : cum onmes radii fìnt 
sequales. 

1. Sola CD. tranféatpcrcentrumF. 
1 1. 5. dividatquc rcdam A B.bifariam in E.t ac 
proinde ad angulosrcdfcos, ducaturquc 
reda F B. q^uo fedte , cum reda C D. fé- 
ceturinaequalia in F. Scnonsequaliain 
E. crit reébngulum iùb inacqualibus 
iègmentis CE. ED. cum quadrato ièg- 
b l«i« menti ÌQtermedii£F.b9squalequadtato 

dimù 
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dimidiae FD. vel FB. fcd quadratiim FB. 
eftcaequalequadratis BE.EF. quaepcrc 47.1. 
confèquens aequalia funt reélangulo 
C E. E D. cum qua(frato-E F. Dempto 
igitur communi F E. remanebit rcéian- 
gulum GÈ. ED. «quale redangulo 
lub BE. EA. Q,E.D. 

3. Redta CD.tranfìenspercentrum 
F. rei^am AB. non dividatbifàrkm in E. 
dudaque re£ì:a F B. 8c perpendiculari 
FG. rrdangulum iub CE. ED. cum 
quadrato F E. d erit acquale quadrato j y. 2. 
FD. vel FB. re£bngulum etiam fub AE. 

EB. cum quadrato GK.dk acquale qua- 
drato G B. adde quadratum F G. )am 
cum quadratum F B. fit acquale quadra- 
tisF G. G B. eritretìangulam AE.EB. 
cum quadratis EG. GF. acquale quadra- 
to F B. hoc ellreaangulo C E. ED. & 
quadrato F E. ergo cum quadratum FK 
ìt acquale quadratis F G. G E. fi ab uno 
demas F E. 8c ab alio E G. G F. remane- 
bunt aequalia re£tangula CE.ED. 8c AE. 
EB. Qt^E.D. 

4. Si neutra tranfèat perccntrumSc 
fé fecent utcunque , ducatur ad inter- 
fedionem E. reóta G H. tranfiens per 
centrum: cum reétangulum fuh CE. 
E D. e fit arquale ei quod fub H E. E G. 
Idcmque A E. EB. fit^qualeipfi GE.^J' 
EH. erunt aequalia redtangula iub CE. ^^i^ 
ED. 5c AE. EB. QJl.D. '' 
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FROPOSITIO XXXVI. 
n IO A Si extra cir- 

ntatur fun^ 
Bum/diquod 
A. a6 eoque 
m eirculnm 
càdant dm^ 
reSi^:^hAc 
qmdem A B. 

autem AF. 
ta?^Mt in F. ^odfuh totafecmti A B. 
^ixterius ajfumfta A C- interfunBum 
A. di* cotrvexamperifheriAm C. comfre* 
henditur reBar^ulum , ACjuale erti et, 

2uod à tangente A F. defcribitur qua- 
rato. 

Prob. Tranlcat i . rcifta A B. per ccn- 
trumD.dua:aquercfì:a DF. cum 
reaa CE. bifàriam fèóta fit in D, 
8c ci reé^a A C. adjiciatur , reélangulum 
fiib A B. & A C. contentum, una cum 
t 6. 2. quadrato DC. vcl DF. acquale eftci 
quod à D C. cum A C tanquam una li- 
nea fit quadrato. Sed quadratura DA. 
b47»i. b cft acquale quadratis D F. FA. ergo 
dempto communi F D. remanebit qua- 
dratura F A. acquale rea:angulo iùb AB. 
&CA. OJE^D. ^ 

*. Si 
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2. Siredta AE. nontranfèatpercen- 
trum , à centro D. due perpendicula- 
rem DG. chaecfecabitredam EL bi-c 3.3.' 
fàriam, cum igitur reda EL fit fèdla 
bifariam in G. & ci re<5b I A. adjiciatur , 
erit redbangulum fub AE.& fub Al.cum 
• quadrato G I. daequale quadrato G A.d ^. j. 
addito ergo quadrato DG. erit redan- 
gulum fub A E. 8c fub I A. cum quadra- 
tis I G. G.D. hoc eft quadrato D I. hoc 
eft D F. acquale quadrato D A. fed D A. 
eft acquale quadratis FA. FD. demptis 
ergo acquahbus DF. DI. remanebit qua- 
dratura FA. «quale reótangulo fub AE. 
&AI. CLE.D. 

CoroU. I. Hinc ièquitur, fiàpurifto 
quovis extra circulum fumpto , plu- 
res reébae circulum iècantcs ducantur, 
reétangula comprehenfà fùb totislincis 
& pambus exterioribus , iater fé eflc ae- 
qualia. 

CoroU. 2. Duae re£be , ab codem 
pun£to du^se, qux circulum tangunt * 
lu nt in ter iè aequales. 

CoroU, 2 . Ab eodem punito extra 
circulum iumpto , duci tantum poffunt 
duae VQ&x, quae circulum tangunt. 
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.y Google 




ì^i Élem. ÉuctiDis^ 

tROFOSiriO XXXVII. 

Th.^i, A si extra 

circulum 
FHE. 
fumatuf 

aliquod^ 
A.abeo- 
quepun^ 
So in 

circulum tatUnt dud re&t AF. AB. 
vèl A E. ^ hdc quidftn A B. fecet 
circulum : illa autem A F. incidat : 
fit autem quedfub totafec^te AB. 
& exterius affumpta C A. inter 
funSum & convexam feripheriamf 
reSangulum 4tquale ei quod ab in-* 
adente A F. defcribitur : incidens 
illa circulum tanget, 

1 17.J. TTjrob. * Due tangentem AH. 
X & ad H. rcftam D H. cum 

b36. 3. ergo quadratum AH. ^ fit acquale 
rcdangulofub AB. CA. & idem 
rciSanguImnfub AB. C A. po- 

natur ^ 
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liatur «quale quadrat o F A. lineai 
FA. HA. eruntaequales, latera 
item F D. H D. funt a^qualia & 
bafis A D. communis : ergo rota 
triangula ^ funt a?qualia. Ergo e S. r. 
cum angulus A H D. fit ^ reftus, d x8. ji 
redus etiam erit AFD. ergo AF. 
€irculum tangetper coroU. i6. 3. 



NOTA. 

SeleSiores hujiu libri propofttio^ 
nes funt. 20. 12. 31. 35. 3^. 
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EVCLIDIS 
ELEMENTUMIV. 

I>EFINITlONES. 

I. Figura 
reBilinea , in 
fgura regnine A 
infcrihi dicìtur , 
cumfinguli, ejus 
figura y quain- 
fcribitury angu- 

li j fingula Uterét ejus qua inferi- 

httur tangunt. 

Ut triangulum A B C. inferi- 
ptum eft triangulo D E F. 
quia anguli A. B. C. taneunt 
latera l>^. ^F. V>V. 
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2. Similiter & figuYa circum 
figuram defcribi dicitur , cum ftn^ 
guU ejus quA circumfcribitur y la* 
ter A y fingulos ejus figura angulos 
tetigerint , circum quam iìla deferii 
hitur. 

Ut triangulum DEF. dicitur 
proprie defcribi circa triangulum 
ABC. quia fingula lateramajo- 
ris trianguli 9 lingulos angulos 
minoris tangunt. Dixi proprie » 
quia ut improprie dicatur figura 
aliqua infcribi vel defcribi , luffi- 
cit , ut bene advertit iJIuflrilli- 
mus Princeps Fluflates Candalla 
ut nullus fit angulus interìoris fi- 
gura: > qui non tangat angulum 
aliquem , vel latus vd planum fi- 
gurai exterioris; & eo fènfu in- 
telligendse funt propofitionei 
Hypficlis lib. 15. dementorum. 



j. lì. 
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3. Figura au^ 
tem reHilineay 
in circulo inferi^ 
hi dicitura €um 
fingali , ejus ^ 
gurd. , quéf, in^ 
fcribiturj angu^ 
li , tetigerint circuii peripheriam. 
4. Figu- 
ra vero re^ 
iiilinea cìr- 
ca circulum 
defcrihi di- 
citur , cum 

cfi^S^^^ In- 
tera ejm 
quét circumfcfibitur , circuii peri- 
fheriam tangunt, 

5. Smhiter & circulm in fi^ 
gura infcribi dicitur , cum circuii 
peripheria fingula latera tangit ejus 
figura in qua infcribitur. 




6. Cir- 
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6. Circulus autem circum Ji- 
guram defcribi dicitura cum circu- 
ii feripheria , fmguloi tangit ejm 
fgurd y quam circumfcribit y angu- 
los. 

^B 7- ^^^^ i^ 
circulo éiccom- 
modari , fen 
coaptari dici-- 
tur y cum ejm 
extrema in cir- 
iuU ferifherìa fuerint. 

Sic AH. dicitur in circulo ac- 
commodata non vero C D, 




PRO^ 
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TROFOSiriO III. 
o 




^''^' ^* Circa datum cìrculum B CE. de^ 
fcribere triangulum LMO.aquian* 
gulum dato triangulo D. F. A. 

Dati tranguli làtus AF.produc 
iiiG.&H. anguloEXFH. 
arqualis fiat ad centruin angulus 
. CIB. & angulo D A G. aiìgulus 
''EIB.&adpunftaEBC. »>ducas 
i6^ perpendiculares qua* « tangentes 
crunt fcilicet MO. ML/lO* 
& cocunt^s petitum triangulum 
conftituent. Quod autetp coiicur- 
rant patet ; nani uterque angulo- 
rum ad A. & C. eft rcdus: ergo fi 
intelligatur duci linea BE. crunt- 
duo anguli verfus L. minores 

duo- 
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duobus reftis: ^ ergo in iliam par- ^ "• 
tem protrasse tangentes concurr 
rent fimiliterqiie alia? in alias par- 
tes protradcE : ergo fiet triangu- 
giilum circa datum circulum. 
Quod autem fit dato triangulo a:- 
quiangulum , fic probo. In qua- 
drilatero C I B M. anguli ad C. 
& B. «flint redi: ergo reliqui^^^' ^' 
CIB.CMB. ^duobus redisfuntf^i. t. 
ajquales: Sed angulus CIB. a?- 
qualis ponituf ipil D F H. ergo 
angulus C M B. arqualis eft angu- 
lo g D F A. eodem modo oftendi g ij. r. 
poteft in quadriJateris BIEL. 
CI E O. angiilos L. & O. arqua- 
les effe arigùjis A. & D. Ergo 
circa datum, Scc.Q^'E.V. 
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frofositio jv. 
^^^•4- ^, In data 

triagulo 
ABC. 
circulum 
GÈ F. 
defiribe- 
te. 

Divide duos cjusangulos B. 8c G. 
bifàriam per retìas CD. BD.& 
ex puntìo in quo concurrent 

b 11. I. putaD. bducpcrpendicularesDE.DG. 
DF. ad tria latera dati trianguli. Jara 
quia triangulorum FCD. GCD. an- 
guIusC. unius, ponituraequalisangulo 
C. altcrius, & uterque angulorum G' 
&F. reauseft, &latus CD commu- 

c 26. 1. ne : linea D G. e crit «qualis linea D F. 
limiliterquc oftendetur redas D E. DF. 
ede asqualcs, Pofito ergo centro in D. 

d 9. ^ defcriptuscirculusfpatioDG.dtranfibit 
per pundta EGF.& quia per coroll. 1 6. 3 . 
unaquacquelinearumAB.BC.CA.tanget 
drcuJum , patetperfeftù eflè propofìtu, 

S C H O L I U M. 
Hrnc cognitif lateribus trùtn^li , iìrjentnntut 
ftffnenu qu^fint* aUpurtHa CùntaBm circuii in- 
fcripti, fcil: ftt AB. ii. BC 16. AC. 18. nit 
AB. BC. i%.fubrrahatnr AC. ig. atjualt AE. 
er FC. rmdntbit io. prò B E. c3^ B F. adeoaue 
BE. rjel B F. erit 5. 0- per cpnfeqnmt F C. -f/ 
GC. II. GA. vel AE. 7. "PRq^ 
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TROPositio r. 




Chea dattttn tmngulum ABC i^* 5- 
rìrculum defcréere. 

Cuiufcunquc dati trianguli , duo 
aliqiia latcra puta A B. B C. a di- « »o- »• 
vidcbifariaminE. &F.badq^KEbn. i. 
punda cxcitabis perpendicularcs quae 
caibunt in D. vel intra trianeulum , 'vel 
in tertia latere , vcl citta (dufta cnim 
EF.fientanguU DÉF. DFE. minorcs 
duobusrc£bis: ergo cdibunt ) ducpnc- 
terea redas D B. 5 A . D C. Quia trian- 
guloruui BED. AED. latcraBE.EA. 
innt «qnalia & DE. oommune & an- 
guli ad E. Tctì;i,^runt ^ bafes A D. D B. 
sequales. Eodem modo e crunt aequa- e 4* '♦ 
lesbdès DB. DC. Centro igitur D. 
ipatio B D. duditrs circulus ABC. 
tranlìbit per punéla A B. C. Circa da- 
tum ergo ti-iangulum , circulum de- 
fcripfimus- Q^.F. 

S C H O L I U M. 

f/.*»f etUm pAtet metbodus dffcnbfndt erat^ 
lum, ^hì tranpbit ptr trU data funHa non in 
re^nm cyftfl tinta, 

P 5 ?R0- 
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174 EtEM. EuCtlDIS 
FROPOSITIO VI. 

Pr^.6. ^^^^\-\ In dato 

circulo 

ABCD. 

quadra- 

tum de* 

fcribere. 

kucantur dnx diametri A C. 

"B D. fecantes fc ad angulos 
rcdos in centro E. &jungantur 
redx BA.BC.CD.DA. &fa- 
ótam eft quod petitiir. 

Prob. CJiuatuor anguli ad cen- 
trum E.ponuntur reftì & quatuor 
Jincf E A.EB. EC. ED. f quales. 
* ergo & quatuor bafes AB. BC. 
CD. DA. funta?quales. Omnia 
ergo quadrati latera funt^qualia. 
Anguli vero bis lateribus contenti 
funt omnes in femicirculo : ^ qJ. 
^i^' S' coque re<ai : Erit igìtur ABCD. 
quadratum circulo infcrirtam. 
QiE.F, 



34. X. 
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FROFOSiriO VII. 




Circa da- pr^, ^ 
tum circu- 
x^lum , qua^ 
dratum de-- 
ftribere. 



Du6tìs d uabu s diametris AC. B D. 
fècantibusfc ad redrosin centra 
E. per carum extrema (ì ducan- 
tur perpendiculares F G. F I. I H. H G. 
coèuntespetitum dabunt quadratum, 

Prob. Anguliquatuor ad E. ponun- 
tur re6ti»ficut&anguHad ABCD.a ergo t iS u 
rea:» FG. BD. HI. funt paraUelae , fimi- 
literque reélse FI. AC. GH. b ergo figu- b 34. i, 
ra F G I H. cft parallelogramma. Angu • 
lus ACH. eft rcftus: e ergo Anguìus 
H G A . efl: redtus , eodcm modo ollea- ^"^^ ' 
deturangulos F. L H. efìèrcdlos. 

De latcribus (le dico^ latiis IH, eft 
«quale larcri BD. & latus HG .lateri AC. 
hoc eft BD. ergoktcra IH. HG. funt 
aequalia lergo quatuor laterafunt sequa- 
lia. Ergo clt quadi-atiim cujus latera cir« 
ciilum tansunt per cordi. 16. lib. j. 
Ergo circa aatum , &:c. Q^E. F. 



P4 



PRO' 
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ij6 Elem. Eucudis 

FROFOSITIO Vllh 




prob.t. In dato quadrato , circulum 
defmber^^ 

a IO. I. X ^^^^^ quàdrscti a fivide bifariam in 

I ABCD. due rcfes AC. BD. fccan- 

-**-^tes le in putido E. quòà dicoeflè 

cenTrum circuii ipàrio E B. defcribendi. 

' Prob, Rca^A E. IC.funtparallelàe 

|,|j. ,.&eauàles: crgorcélae AC. FI. bfunt 
pai-allda: & aeqaa;lcs, Bc fimffitcr reé3be 
A C. H G. eodcmque'modo redac FG* 

e 54. 1. IH e funtigitur .parallelogramma FÉ. 
EI. EH. E G. quare cum arquales. 
Ke£ìx BF.F A. AG.fanta?quales,ipfis 

^Hi: dBE. E A. ED. reaae BE.EA.ED. 

e 9. 3. erunt & scqnales. e Ergo E. efl: centrum, 
ex quo fi Ipatio E A. dcfcribatur circu- 
lus, tangct pun6ta ABCD. Scconfe- 
qucnter omnia quadrati latera per co- 

f 29. 1. roll. pr. tó. 1. 3. flji dato ergo, 8co 
(Ì^E. F. 

IRÒ- 
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TROFOSiriO IX. 




circa datum quaàiatum , cir- ^*^' 9» 

culum defcribere. 

Ducantur diametri AC. BD. ic- 
cantcsiè in pun6ì:o E. quod dico 
cflè centrum deicribendi circuii. 
Prob. Redae AB- AD. funtoequa- 
Ics: a ergo 8c anguli ABD. A DB. 
Angulus BAD. bellreéius, e ergo an- 
guli ABD. A DB. funt lìnguli Icmi- 
reéìi} eodem modo partcsanguloriim 
ad A. B. C. D. erunt femirc(ài : ergo 
omnes inter fé sequales. d Ergo latera 
E A. EB. EC. ED. sequàlibus angu- 
lìsfùbtcnlà funtxqualia. e Ergo E. cft 
centrum circuii , qui fi defcribatur (pa- 
tio E A. tranfibic per pun6ta quadrati 
A B C D. Ergo circa datum, &:c. Q^E.F, 

P R Or 



b?2,^ 

e 3 1. !• 



d6.t. 
C9.f 
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FROPOSITIO X. 

^r.^c. ^ >^ ifofctles' 

trun^ultm. 
A B D. 
conftituerey 
quod haheat 
utrumqueeo- 
rum qui ad 
bafitn funty 

migulorum B. & D. duflum reli" 

qui A. 

Sume redam qnamlibet A B. quae 
fic a dividatur in C. ut rc(Sì:angu- 
lumfub AB. BC. requule lìt qua- 
drato rcdrae AC. tum centro A. fpatio B. 
h t. 4. ducaturcirculus, in quo b accommo- 
denirrc6ta OD. aequalis ipfi AC jun- 
gaturquc redta A D. dico triangulum 
A B D. fbre quaefitum , quod fic 
probo. 

Du£la rctìra CD. e delcribc drcu- 
^ lum A CU circa triangulum D A G. 
cumitaqucredangulumrub AB. BC. 
acquale ponitur quadrato C A. erit etiam 
aqualc quadrato BD- cum BD.ccqua- 
lis ponitur ipjì A C. Ergo cum à punfto 
B. ducatur iccans BA. rcdla BD. abco- 
dem punólo du^a incidens in circulum 

Aca 



«5 
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A CD. Quorum redlangulum &; qua-, 
dratum iunt acqualia , B D. tanget d cir- d 57. j. 
culumin D. ergoangulus CDB. cac-cjj.j- 
qualis eli ipfi A. in alterno iegmcnto , 
ergo communi CD A. addito , duo 
anguli A. & C D A. acquales flint 
duobus BDC 8c CD A. hoc eft toti 
A DB. vel ABD. Sed angulus cx- 
tcmus BCD. duobus internis A. 8c^?*»»* 
A D C f aequaliseft : ergo idem BCD. 
critaequalisipfi CBD. vel A DB. crgog6. x. 
redfae DC. DB* g aequales, cum se- - 
quales angulos fubtencfant. Sed B D. 
ponitur aeaualis ipfl CA. ergo CD. 
C A. aequalcs erunt : ergo anguli A. Se " 5* *• 
CD A. h aequales. Ergo externus an- 
gulus BCD. duplus eft ipfius A. crgc^- 
ejuictem quoque dupli funt CBD. 
A DB. cum linguli extemo BCD. 
«quales fint. Tnangulum ergo, &c. 
Q. E. F. 

CcroUarimn. 

Cum trcs anguli A. B. D. fi- 
mul conftituant f duprum reft. 
hoc eft duos reftos » Ikjuet A, 
effe j dubr. redoruoi* 



PRO- 
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i8o Elem. Eùclidis 
?R0?0SIT10 XI. 




pK 1 1. ^^ ^^^^ circulo EHFG I. fenta^ 
gonum étquilaterum & ^quiangu- 
lum infcnhere. 

a IO. 4. * TT^^f trfangulum Ifbfceles qui- 
TTcunque , cujus anguli adba- 
fim (Int dupli ejus qui ad verti- 

t, j, ^^ cem & ipfi sequi angulus ^ inferi- 
batur in dato circulo EFG. 
Angulos ad bafim divide bi6« 
riam redis I F. H G. jam 
quinque punfta E. H. F. G. I. 
junge lineis totidem , & faftum 
effe quod peritur, fic probo, 
Quinque anguli E FG. FGH. 
HGF. 
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HGF. IFG. EFI. ponuntur 
a?quates : ^ ergo arciis quibus in- e 26. 5;. 
ilftunt, funt sequales ^ Ergo a2-d29.5. 
quales reftar qua: a^quales peri- 
pherias fubtendunt. Arcus E H. 
ajqualis eft arcui FG. ergo fi 
addas communcm B F. crunt 
peripheriae E H F. HFG. sequa- 
les : ergo & reliqua fegmenta 
FG I E. Gì. EH. :Equalia : 
«ergoanguli EHF. PFF. ac-^^TJ- 
quales. Idemque dicendum de 
reliquìs. Ergo pentagonum a?- 

Jmilaterum & arquiangulum in- 
criptum. Qj^E, F. 



TUO- 
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TROFOSITIO XIJ. 
H A o 




Q 



Pj. 11, Circa datum circulum A B C D. pm- 
tagonum GHIKL. dqmlaterftm & 
dquiangulum defcriàere. 

uafi juxta propoiltioncm ii- in 
fcripfifTem pcntagonum* in dato cir- 
-^^ culo , rcpcriam centrum F. &no- 
tabo in periphcria quinquc lincarum F A. 
FB. &c. quinquepunftaangulaiia ABCDE. 
&abiifdcmpunais a ducam tangentcs qux 
bconcurrentinpunais GHIKL. àquibus fi 
duxcro ad ccntnim tc&zs GF. IF. ficdcmon- 
ftrabofaaum cflc quod pctitur. Et primo 
quiacm quod anguii oaincs fint aequalcs. la 

cjl,i quadrUatio AFBH. quatuor anguii e valcnt 
' rtiatuor reaos cum cujuflibct trianguli AHF. 
HFB. trcs anguii valeant duos rcftos : finù- 
tcrque in quadrilateio BFCI. &ficdcaliis: 
etto cum anguii A. & B. fint le^i , anguii 
AHB. AFB. valcnt duos redos , fimilitcrque 
an^i BIG.CFB. ficficdcaliis. Scd anguii 

a a;. J, AFB. BFC. funt d squalcs ob xgàj^s arcus. 



x6. a. 
bit. 
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eigo^eliqui H. 8c L funt zqualcs , idcmquc 
dicendum de aliis. Ergo omnes pentagoni 
anguli (lint zquales. 

Quod autem latera etiaxn flnt xqualia fic 
probo. Quadratum FI. e cft acquale quadra- * 47' ^* 
tis tam ipJanun FB. BI. quam ipfàrum IC. 
C F. (Iiblatis ergo quadratis zqualium F B. 
FC remanent zqualia quadrau BI. IC. cigo 
K&x B I. I C. flint zquales. Nunc angoli 
FBL FCI* &contineqcia latera (iintxqua-^ 
Ila ; ergo f anguli BIF. FIC. funt «qualcs. '4- *• 
Eodemque modo dicam de aìangulis C F K« 
KFD. & de aliis omnibus. Ergo cum anguli 
BFD. CFD. g fint z^les » & anguli IFC. S ^7* i* 
C F K iìnt eorum dimidia , xquales ciani ^ 

anguli IFC. C F IL Ergo cum in triangulis 
IFC. CFK. anguli IFC. FCL xqualesfint 
duobus angulis CFK. F C K alter alteri 5c 
latus FC. communc> xeli^ia latera h erunth}6«}» 
arqualia. Ergoie^ IC. CK. fiintcquales» 
& dimidiz ipfìus IK. eodem modo ofiendam 
IB. eiTe dimidiam ipfius IH. &fic de aliis: 
cigo , cmn dimidiz I C. I B. ofieaik itnt ^ 
quales , erunt tota latera H I. I K. aequalìa « 
idemque dicendum de aliis. (^EF. 

CtrcUarium. ¥ 

Hlnc > fi in circulo oualifcanqiie figura 
equilatera & equiangola fuertt infcripta > li^ 
nex perpendiculares ad eitremitates fèmù- - . 
diametrorum excitatz conftituent figuram 
totidem laterum & zqualium ai^ulozuxn 
ciiculo ciicamfaiptam* 



0,2 PKO- 
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184 Elem-Ehclidis 
FROPOSITlO XJ IT. ; 

A H E 




II. 



a9.t. 



bii. 






: In datp femagom qucd efiaqui^ 
laternm & dquiémgulum » circulum 

ìnfcribere. 

JL/guK proximiBAE. ABC. 
rcftis A F, B F. ause *> coibunt , 
pu^a in F. cum nullius ^nguli me- 
dictasvaleatretìium. Idem fiat re- 
liguis angulìs. Quoniam igitur 
triangulonim ABF. FBC «qua- 
lia Cxmt latera B A. B C. & B F. 
commune ^ & anguli ad B. «^ funt 
f quales, anguli B AF.BCF.& ba- 
fes A F. C F. <* erunt arquafes. 
Sed angidus BAF, eft dimidium 
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anguU BAE. ergo quoque BCF» 
erit dimidium anguli B C D. 
Eodem modo reliqui anguli bi- 
fariam erunt fedi. Ducantur fi- 
militer ex F* ad fingula pentago- 
ni latera perpcndiculares FG. 
F H. &c. Quia triangulorum 
GFB, BFL. duo anguli FGB. 
GBF, duobus F L B. F B L. funt 
a?quales , & latus F B. commune, 
a?qualia etiam « erunt latera F G. ^ *^- J> 
FL. & hisFK. FI. FH^quare 
centro F. fpatio FG. ^fiducaturfI^ 
circulus, tranfibit per punfta H.I. ^'•^- ^' 
K.L. exiftentia in lateribus penta- 
goni, g qu§ etiam tangent circulu, g einr.: 
cum fint fuper extremitate diame- *^- 3r 
tri ad redos conftitutse. Q^^E. F, 

S C H O L I U M. 

tttjiifi lingue figure. Ai^ttiUt^r^ ó* dqfii- 

qrmcmqiH figari Aqmiatmf O* ii^urm" 

Digitizedby Google 



iK Eli*, tcciwi» 

A 



H 




^ifitéiMmdtfifihre. 
K .. A nftdiPit A, df E. « diyi<lo 

;, s^.^' 4ÌK^ ^ CQDCurient , puta 
a K \^N ^ti nrf^QUos angulos 

. s, vx ^\ w* V X:^ ^» ^v^^^acttr ut in 

Jcs 
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SCHOLIUM. 
*i'*'a»SuUm circuii defcribemr. 



Q.^ 



PHiN 
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\^ £lcm. £ucxi;dzs 
VROVOSITIQ XIV. 




14- eira datum finUgmum tpt^i 
eft dqmlaterufH & é^quiangulum f 
ciradum deferirne. 



a 9. 1. 
fc II. 



C I. 



Angidos A. flc E. * divida 
biforiàm redis AF. FÉ» 
qua? alicubi ^^ concurrcnt , putsi 
in F. hinc ad reJiquos angulos 
duco.redas F D. F C. F B. quas 
eos /ecare bifiriam probatur ut in 
proxima propofitione per prop. 
16. 1. Ergo cmn anguU totalcjr 
ponantur aequales , sequales erunt 
dimidii I & « confequenter aequa- 
les 
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les FA. F B. hifque seguale* 
omncs re6bc FC. FD. FÉ. 
Ergo centm F, fpatio F A. de- 
fcriptus circulus tranfibit per an- 
gulos pentagoni , nec ulluin cps 
latus ^ fecabit , cum omnia cadant é 2, 5. 
iatra circulum. Q^E. F. 

SCHOLIUM. 

Eo(fetH prorfus modo circa 
quamlibet figuram aquilatefam & 
^quiangulam circulus defcribetur. 



0^4 ( PJRiN 



.y Google 



iK Et£M. EuCLfDII 




^i' 14- CìrsÀ iàium fenfdgonum quod 
ift iiquiUtcri*m & n^quiangulmn j 
tmulum defcribne, 

i5>pr- A ngiilos A, & E. « divido 
X\l>ifiinam rcà:is AF. FÉ. 

V tu qLi^ alìcubi *> concurrcnt ^ puu 

'*^* in Fé hìnc ad reliquos angulos 
duco retSas F D, F C, F B* quas 
Cos /ecarc biiariam probatur ut in 
proKiiiia propofitione per pfop, 
i6. I, Ergo cttm anguli totales 
ponanmr ^^qualts , xqualcs enmt 

e e, dimidii I & « confcguentcra?qiia- 

Ics 
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les F A. F B. hifque seguale* 
omncs tcAx F C. F D. FÉ. 
Ergo centm F, {patio F A. de- 
fcriptus circulus tranfibit per an- 
gulos pentagoni , nec ullum cps 
latus ^ fecabit , cum omnia cadant é 
ifttra circulum. Q^E. F. 

SCHOLIUM. 

Eo((etH prorfus modo circa 
quatnlibet fguram Aqmlate$4m & 
dqHìangulam circulus defcribemr. 



Q^ i iRfy^ 
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iS8 Elem. Eucliois 
IROFOSITIO XV. 

A 
'^'■•^r- v<:^^^''"^^v>v In dato 

T cÌYCulo , he- 
xagonum > & 
dquilaterum 
^B (^ aquian- 
gutum inferi^ 
bere. 

Sit diameter A D. centro D. 
fpatio femidiametri D G. fiat 
circulus C G E. fècans datum 
circulum in C, & E. per centruna 
G. ducSis C F. E B. jungantur 
A B. B C. C D. &c. eritque in- 
fcriptum hexagonum iequilate- 
rum & «quianguliim. 

Prob. Reét» GC. GD. à 

centro G. & redse C D. D E. à 

centro D. funt «quaJes , ergo 

triangulam D G C. eft arquila- 

ajr. terum. *Ergo & ^giiiangulimi. 
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Hi tres anguli 5 ^ valent duos^J^r'* 
redos: ergo quilibet eoruin eft 
pars tertia duorum reftonim. 
Similiterque angulus D G E. 
Ergo cum CGE. EOF. «va- e 13. x. 
leant duos rcdos. E G F, erit 
etiam pars tertia duorum refto- 
rum. Sedillis *arqualcsfuntan-4i5,j. 
guli ad verticcm. Ergo fex an- 
guliadcentrum G. funt aequales. 
Ergo omnes redae & circumfe- 
rentiac A B, B C. &c. quibus in- 
ijftunt e font «quales. Eft ergo e 16.^ 
hexagonum a?quiiaternm. Qyod^*9•3• 
verofita^quiangulum patet, cum 
ottinium angulorum medietates^ 
fint oftenfa? «quales & conftarc 
duabus tcrtii^ duorum reiSlorumi 

efl femìàiametro. 

SCHOLITJM. 

Hinc facìUim» trìanguUm dc^uiUte-- 
rum in circtdo defcribetur duUu reBk 
AC AE. CE- 
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fHOFOSITIO XVI. 




fv. i6. In dato cìrculo quìnàecagonum 
& équìlatorum & aquìangnlum^ 
defcribere. 

• ti.4.t Ynfcribc in dato circulo 

X peiitagonum «quìlatenim 

AEFGH. & eidem ad pun- 

h 2. 4.dum A. ^ infcrìbe triangulum 

arquilaterum ABC. hoc pofita 

cura tertiam pattern citcumfe- 

ci6.esrrenti« «fubtendat AB. hoc cft 

*^*^' quinque qiiindenas > duo vero 

. pentagoni latera, A E. EF. ea- 

rundem quindecimarum fubten- 

dant 
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dant fex. Si ab ipfis AE. EF. 
fubtentibus fex , ipfam AB. 
fubtendentem auinque tollas , 
fupererit B F. lubtendens unam 
decìmamquintam totius. Ergo 
fi quatuordecim ei «quales in 
circulo ^ accommodentur , erit^ i* 44 
quindecagonum a^quilaterum & 
«quiangmum * cura finguli an- e 27. p 
giili fubtendant arcus «qaales 
tredeciin laterum quindecagoni. 

Q;^E. F. 

S C H O L I U M. 

Omnei fropófitimes hujus libri cum 
funt proéiemata ejufdem valoris cenferi 
pòjfunt , quamvis k ejuiòufdMm inter 
frdcifHftìnHmerant/tr f . ó» if • 



:--.•:•,;■:■•.'- EU- 
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EVCLIDIS 

ELEMENTUM V. 

Hujus Elementi quinti Vi- 
truvius autorcm praedi- 
Cat Eudoxium Gnidium, 
qui Platonem comita- 
tùs eft in ^gyptura, 

"DEFINITTOKES. 

7 ars ejl ma^itudo ma^ 
gnitudinis f minor majorìs , 
cum tnetitur majùrém, 

Id eft , quae aliquoties fiimpta , 
majorem ipfam pra^cifc con- 
ftituit : fic unitas, eft pars ter- 
nani » quia ter fumpta fecit tema- 
rium. Atque hac eft pars proprie 
dida & qua: vocatur Aliquota. 
Improprie vero difta pars , eft 
qua ^iquoties fumpta^ vel fuum 
totum excedit ) vcl ab eo deficit : 

fic 
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fic binarius numerus , cft impro- 
prie difta pars feptcnarii , quia 
ter fumptus , deficit : quater au- 
temilimptus excedit: atqueha?c 
pars dicitur Aliquanta. Imo Eu- 
clides libro 7. non vocat partem, 
fed partes , & bene quia quatuor 
non eft pars numeri fex , fed ejus 
dua? partes tertia?. In genere fic 
poflet definir!. Pars eji minor & 
homogenea quaiititaij qu/t aliquo* 
ties repetita , mctitur vel excedit 
fuum totum. 

Similiter & fi definitio Partis 9 
prout traditur ab Euclide , tan- 
tum conveniat quantitati conti- 
nua? , qua» fola proprie fecundùm 
Philofbphum appellatur Magni^ 
tudo , cùm tamen numeros fuis 
quoque conftitui partibus du- 
bium fit nemini , fic forte com- 
modiiis potuiflet exprimi, Vars efi 
minor quantitas , qux metitur ma^ 
jorem. Ut ut fit, in fequentibus, 
partis nomine utar , €um in qqan- 
R ritate 
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tifate continua , tum indifcreta; 
imo brevitatis gratia frequen- 
tius utar numeris , quorum ta- 
wien loco poterit quilibet ma- 
gnitudines tot palmoruni intel- 
Jigere quot numeris exprimen- 
tur. 

2. Multiplex autem ejl 
major quantitas , quam me^ 
titur minor. 

Multiplex nil aliud eft quam 
eadem quantitas aliquoties 
rcpetita. 

3 . Ratio eft duarum quan- 
tìtatum e jufdem generis^ mu- 
tuaquaedamfecundùm men- 
juram habitudo. 

Quod Euclidis dixit xk^^ hoc 
Campunus vertit Proportioj 
mélius alii Ratio. Scnfus vero hic 
eft , quancto iute quantitates 

ejuf- 
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ejufdem generis , ut duo numeri 9 
du^ linevT, dua? fiiperficies y duo 
folida ( ncc enim linea cum fu- 
perficie, aut linea alba cum fo- 
nerà , ut fic , pofTent conferri 9 
cum fint diverfi generis ) intér 
fé comparantur ; fecundùm ca- 
pacitatem hoc eft exceflum y de- 
Feóhim aut ajqualitatem 9 appel- 
laturha?c comparatio aut habitu- 
do mutua Ratio. Obferrabi$ 
vero 5 requiri femper duas quan^ 
tìtates : nihii cnim habet ratio* 
nem ad feipfùm > & decemped$ 
folitaric confiderata , nec majoc 
eft , minor , aut ajqualis. 

Hcec porrò omnis comparati* 
in capacitate quantitatis. funda-^ 
tur , fecundùm quam una quanti- 
tas aliam continet vei accurate» 
vel ex parte tantum , ve! cum 
cxceflliv Oùm autem in omni 
ratione duo fint termini Antece^ 
dem & Confequens qui ad invi- 
cem referuntur : Illa in nomi- 
R z nati- 
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nativo effcrri folet , hic 'm alio 
cafu : exempli gratia linea fèx 
palmorum eft dupla linea? trìum : 
antecedens eft linea fex palmo- 
rum ; confèquens, lineai trium. 
ExcefTus antecedentis fupra con- 
fequentem vel confequentis fupra 
antecedenti!» dicitur Differeth- 
tia termìmrum. Ratio Rattonalis 
di qua; eft inter quantitates com- 
menfurabiles & numerìs poteft 
expruni) ut ratio dupla ) tripla» 
8cCm Ratio Irrationalii eft ea quas 
eft inter m^nitudines quarum 
nulla eft communis menfùraqu» 
ullo numero pofEt exprimi : ex* 
empii gratia inter latus quadrati & 
e)us diametrum. 

4. Vroportioeftrationum 
Jìmilitudo. 

CI r«cè dicitur ^mM^ ».&n- 
I fus vero hic eft. Quemad- 
modum comparatio aipacitatis 
duarum quantitorum dicitur ra- 
tio: 
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^o : Ita fiLviilitudo liiiArum vcl 
plurinmradunLiin tlicìttic Propor- 
tio. Ex pv. Cam fimiln fit r^- 
tio i2, acr4. qua» 9. ad 5. ideo di- 
co inter has quantitates eflepro- 
portionem , quia eft iìmilitudp 
rationum. 

Proportio (livitur in Arithme'- 
tìcam y Geometricam y & Mufi^ 
Cam. Arithmetica ejl quando tres 
vel plures numeri per eandem dif-^ 
ferentiam progrediuntur , ut hi 
numeri 4. 7. 10. eft enim diffe- 
rentia 4. & 7. icqualis difFeren- 
tia: j.éc IO. hscc propprtiodici- 
tur Arithmetica quia invenitur 
Inter numvos in ordine, fuo jia*- 
turali (umptos puta i. 2. 5, 4. 
5.&C. 

Geometrica ejl fimilitudo ra- 
tionum inter tres , vel plures 
qi^amii^tes ut inter numeros z.. 
6. 18. eft ehim ratio 2. jad 6é 
fimilis .-i^tioni 6. ad i8. nomu- 
tiaque ratio eft tripla. H«cquc 
R3 fola 
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folaeft proprie ditta proportfo, 
& quam biadefiiiic Euclides. 

Propùrm Muftcd efl quando tres 
magnttudtnes ita ordinantur ut €a^ 
dem fit ratio prima, ad tertiam j 
qua dipremia pinta & fecunda , 
ad differenttam fecunda &tertiaj 
ut 3. 4. 6. Sunt in proportionc 
mufica^ quiaeadem eft ratio pri- 
nù numeri 5. ad tertium 6. qua: 
difFerentia? primi & fecundi ^ qua? 
cft I. ad differentiam fecundi & 
tertii , qu3e eft 1. dicitur vero 
harmonica > quia cpnfonantes fa- 
cit fonos , inter quos invenitur. 

fi Rationem habere Inter 
fé qumtitates dicuntur, qu£ 
pojfunt multipUcata fefi 
fnutuofuperare. 

Quìa ratio eft duaiumqtian- 
titatum ejufdem generis 
mutua fecundùm menfimun ha« 
bitudo) proptereà quantitates qua? 

ratio- 
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rationem habent inter fé, debent 
effe tales ut (e mutuo fùperare 
poflint: nam quantitas qu2Bnie- 
tituralteram, poteft eamfupera- 
re hinc. 

Colligitur I. Inter lincam & 
fuperficiem , inter fuperficiem 
& corpus , inter lineam fini* 
tam & infinitatn , inter angu* 
lum re&ilineum & contadus» 
nuUamefle rationem^ quiaquan^ 
turxiuis horum unum multipli- 
plices , nunquam tameh aliud 
iuperabit. 

Coli. 2. Inter diagonalem & 
latus quadrati effe rationem > 
quia ita poteft multiplicarr ut 
latus excedat diagonalem''l^ fed 
ha?c ratio dicitur irrationalis 
quia non poteft exprimi nu- 
meris. 

Coli. 3. Inter curuilinea & 
redilinea effe rationem cum in- 
ter ea fii»kJtqualitas& ina^qualitas : 
lìam Hippocrates Chius Lunu^ 
R 4 lam 
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lam crefcentem , & Atchimedcs 
Parabolam quadravit , & Proclus 
inter angulos reftilineos & cùrui- 
lineos «qualitatem demonftravit 
lib. 5. in prinmm Eudid. ad 12* 
axioma. 

6. In eadem rat ione quan^ 
titates dicuntur ejje , prima 
adfecumlam , & tertia ad 
quartam, cum prima & ter-* 
ti£ aquemulttplicia j a fe^ 
cunda & quarta a quemuU 
tiplicibus y qualifctmque fit 
hac multij>licatioy utrumque 
ab utroque v£limà deficitmty 
vel ifità aqualia funt > ^vel 
una excedunt , (i e a fuman- 
tur , qua inter fé rejpon- 

dent. 

• ■ ' .... . -^ 

ASigno òftendit Eucliileft 
quomodo poffimm^ogncH 
fcere utru quatuor quantitates fioft 
^ ; : in 
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in cadcmratione. 1°. -^uemul- 
tiplica , inquit , primam quanti- 
tatem & tertiam. 2^. i£quemul- 
tiplica fccundam&quartam. j'^. 
confcras mukiplJcem prima» cum 
multiplici fecunda: , & multi- 
plicem terti* cum multiplici 
quartac j & vide » utrum quo* 
riefcunque mulriplex primae de- 
ficit à multiplici fecunda: , vel 
«qualis cft, velexccdit, etìam 
multiplex tertiaj tane deficiat i 
tnultiplici quarta? » vel xgualif 
fit vel excedat : tunc enim fi 
id fiat, certo concludas » hk$ 

Juatuor quantitates efle in ea- 
em ratione, fi non fiat , nega 
effe. 

8 6 12 9 
4263 
A, B. C. D. 

Excmplum : volo fcire utruni 
hx quantitates A. B. C. D. fint in 

eadem 
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202 Elem.Eucudis 
cadcm ratione : i®. xquemulti- 
plicoA.&C. putaperbinarium. 
1^. a^quemultiplico B. &D.pu- 
ta per ternarium , ut fedum vi- 
des fuperius. 3°. confero multi- 
plicem primae 8. cum inultiplici 
fecunda? 6. Se multiplicem tertiat 
12. cum multiplici quarta? 9. & 
video non tantum multiplicem 
fecimdx deficere a multiplici 
prima?, (ed multiplicem quarta? 
deficere à multiplici tatiar. 

12 iz 18 18 

A B C D. 

Deinde ìrcrum fquemuhiplico 
A* &: C* pLita per rcnjarium : fi- 
militer srcjuemuitipJico B* & D, 
puta per fenaniim(eadeiii cft ratio 
de quocunqiie numera perquein 
a^qucnmltipHces ) tum video 
multiptkem prima: ^qiulem 
cfle multiplici feciinda?: &: mii!- 

tifila 
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tìplicem tertio: multiplìci quar- 
ta. 

8 16 12 24 

4*265 

A B C D- 

Tertio aèquemultiplico A. & 
C. puta per binarium , asquemul- 
tiplico etiam B. & D. puta per 
oóèonarium & adverto multipli- 
ceni primx 8. deficere à multi- 
plicifecund^ 16. & imiltiplicciii 
tertise 12. a multiplìci quarta? 24. 
& quia qualìtcrcunque asquemul- 
tipliccm illas quantitates , fem- 
per fé habet multiplex prima» ad 
multiplicep fecundsB » ut fé habct 
multiplex tertiaj ad multiplicem 
quarta , id eft fimul defìciunt 
vel excedunt vel funt xcpzks , 
propterca concludo effe quatuor 
illas quantitates proportionales & 
carum primam in eadem ratione 
effe ad fecundam inquaefttertia 
ad quartam. 

16 
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i6 15 24 25 

4 5^5 
A B e D. 

Alterum exemplum. Propo- 
nantur z\ìx quatuor A B C D. 
i^. sequemultiplico A, & C. puta 
perquatcrnarium. 2®. «quemuU 
tiplico B. & D. puta per quina- 
rium. 3®. Video multiplfcem 
prima? 16. fuperare multiplicem 
fecundx 15. multiplicem vero 
tertia? 24. fuperari à multiplici 
quart2e2 5. quare concludo duas 
quantitates non effe in eadem ra- 
tione 5 quia fi eflfent in eadem ra- 
tione, quadruplum tertia? fupera- 
ret quadruplum 4^. Sicut qua- 
druplum primX) luperat quadru- 
plum fècundic. Id enim heride- 
bet qualifcunque fit multiplicatio. 
Quare licet duplum prima? fupe- 
ret duplum fecunda» , & fimiliter 
duplum tertiaj fuperet duplum 

quar- 
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quarta?. Tamen non poteft inde 
colligi quod fint proportionalei ; 
quia ut fint proportionales opor- 
tet ita fieri fada quavis fnultipli- 
catione. 

SCHOLlUM. 

Hxc funt qua: ad verba & 
fenfum Euclidis nunc oc- 
cuirunt. Quod ad rem ipfam , 
nunquam judicavi definitionem 
illam pofle infervire tyronibus : 
cum tradatur per obfcurius. Sic 
itaque illam aliter enuncio. Qua^ 
fuor quantitates dicuntur effe pò- 
portionales , cum prima eodem 
modo continet fecundamy vel con-^ 
t'metur à fecunda 9 quo tenia comi^ 
netquartam rei continetur k quat" 
ta. Nani quatuor quantitates effe 
proportionales , eft primam ita fc 
habere ad fecundam , ficut tertia 
fé habet ad quartam : hoc autem 
aliudnihil eft, quam primam ita 
effe majorem vel minorem fe- 
S cun- 
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cunda, ficut tcrtia major eft vcl 
minor quarta. Si autem res ita (è 
habet, prima eodem modocon- 
tincbit ftcundam , vel ^ (ècunda 
continebitur, quo tertia contine- 
bit quartam vel à quarta contine- 
bitur. Igitur quatuor quantitates 
dicuntur proportionales y cum 
prima eodem modo continet fé-' 
cundam ) vel continctur à fecun- 
da , qiip tertia continet quartam 
vel continetur a quarta. 

Nota hanc definitionem con- 
venire tum quantitatibus rationa- 
libus, tum irratioqalibus. Super- 
cft tantum explicandus ille mo- 
dus continentias vd contentionis 
3ui dicitur idem. lUe autem mp* 
US dicitur idem dupIiciter,primo 
cum prima quantitas cpntinet fé- 
cundam aut continetur a fecynda 
totie$ exade , quotics tertia con- 
tinet qiwtam , aut continetur à 
quarta exade , ita ut nulla pars 
fuperfit V. g. linea duorum pednm 

toties 
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totics continet lineanx iinius pe- 
dis , quoties linea 6. pedum con- 
tinet lineam 3. pedum. Simili- 
terque linea unius pedis toties 
continetur in linea duorum pe- 
dum, quoties linea 3 . pedum con- 
tinetur in linea 6. pedum. Et pro- 
inde 4. illa: line» dicuntur pro- 
portionales. 

Sccundo, il!e modus continca* 
tiajvel contentionis dicituridera 
cum prima fecundam > & tertia 
quartam xque continet j 8c pra:- 
terea eandem pattern > vel eafdem 
partes; vel cum prima, cum tali 
fui parte aut talibus partibus con- 
tinetur in fecunda , quoties tertia 
cumeadem, aut talibus partibin 
continetur in quarta. Ut linea i o, 
pedum continet toties lineam 3. 
pedum & talcm infiipcr cjus par- 
tcm , quoties lineam 6. pedum 
qualemye ejus partem continet 
lìnea 10. pedum. Nam Hnea iq. 
continet ter lineam trium pedura 
S 2 &in- 

Digitizedby Google 



2t)8 Elem. Euclidi s 
& infupcr trientem ipfius terna- 
rii, ficut linealo, pedum conti- 
net ter 6. & infuper trientem 
tpfins fenarii. Similiter linea 1 1. 
peduli coties continet lincam 5- 
pcdum & tales ejus partcs > c]lto- 
ties iine^im 10. pcdum qiialerve 
cjus partes comìnct linea 24, 
Rurfus linea j. pedum cum ta!i 
fui parte continctm iji linea io» 
pedum fìcut linea d. pedum cum 
teli fui part» continetur in lì- 
nea 20. peduin. Similiter linea 5. 
f cdum cum talibus fui partibuc 
continetur in linea 12. pedmn ^ 
flcut linea i». pedum cum talibus 
fui partibu^ continetur in linea 2^. 
pedum. 

7. Eandemautemhaben^ 
tem ratimem quantitates ^ 
vocentur proportionales. 

am qua! Iiabent eandemra- 

tionem, habent rationum fi- 

milt- 
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mllitudincm feu proportionem. 
Quod fi proportio non interrutn- 
pitur, dicitur continua propor- 
tio , qualis eft in his numcris 4. 8. 
1(5. 52. qui propterea dicuntur 
continue proportionales : fecus 
autem dicuntur tantum propor- 
tionales ut 4. 2.^.3. 

8. Cum vero aquemulti- 
plicium, nmltiùlex prim£ ^ 
excejjerit multiplicem fe^ 
ewnda : at multtplex t erti a , 
non excejferit multiplicem 
quarta : tunc prima ad fe^ 
cundam , major em rationem 
habere dtcetur^ quam tertia, 
adquartam. 

16. 15. 24 25. 

4. 5. 6. 5. 

A B C D. 

S e U O L l V M. 

Vel potius ut in fchoHo ad dc- 
finitionem 6. à contrario 
S 5 tunc 
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210 Elem. Euclidi? 
tunc prima ad iècimdam majonem 
rationem habct quam tertia ad 
quartam cum primum antecen- 
dens magis continet fuum confe- 
quens quam alterum antecendens 
fuum coiìfequens, & contra. 

9. Troportio vero intrJ' 
bus ad minimum terminìs 
conjtjìit. 

Cum proportio fit rationum 
fimilitudo : ratio autem fit 
duarum magnitudinum ejufdcra 
generis comparatio, duarum una 
dicitur antecedens , alia confe- 
quens : in proporti one , ad mini- 
mum duo req^iruntur antece- 
denria , &c duo con/èqucntia: quia 
tamén medius terminus poteft 
e/le confequens prima» & antece- 
dens fecund^ rationis , propterea 
proportiopoteft effe in tribus ter- 
minis, nimirumquas continua eft 
ut 16. 8. 4. (pi vero non eft con- 
tinua, 
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tinua, poftulat quator terminos 
ut 1(1.4. 12.5. 

IO. Cum autemtres quan^ 
titates pToportionaks fue^ 
rint : prima adtertiam dici^ 
tur duplicai am habere ratio^ 
nem^ eamquamhabetadfe^ 
cundam. jlt cum quatuor 
quantitates coritinue proporr- 
tienales fuerint : prima ad 
quartam dicitur triplicatam 
habere rationem , eam quam 
habet adfecundam : &fem^ 
per deinceps uno amplus > 
quandiu proportio extiterit. 

Differunt ratio dupla & ratio 
duplicata, itcmquem ratio 
tripla , & ratio triplicata , ut ifta 
oftendunt exempla. 

64. i<S. 4. I. 
A, B. C. D. 

S 4 Pri- 
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Primum fint quatuor quar.ti- 
tates A.B.C. D. continue pro- 
portionales , nulla ex ipfis erit 
ratio dupla vel tripla , & erit ni- 
hilominus in ipfis una ratio dupli- 
cata & una triplicata : quia ratio 
prima? ad fecundam erit inter 
primam & tertiam duplicata. 
Erit porrò illa ratio prima: ad fe- 
cundam quadrupla. Quarta ad 
tertiam quadrupla duplicata , id 
eft quater quadrupla feu fcxde- 
cupla. Primae ad quartam qua- 
<JrupIa triplicata , id eft quater 
Quater quadrupla ^ id cfl quater 
iexdecupla , id eft , fexagequa- 
drupla. 

Secundum. Sìnt quantitatcs 

I. 2. 4. 8. 

€[uatuor E. F. G. H. contfntìc 
proportionales , erit prima fub- 
dupla fecundam. Secunda tertist. 
Tertia quarta : Erit tamen ratio 
prima: ad terriam dupla rationis 
quam habet prima ad fecundam. 

Erit 
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Erit itexn ratio prima? ad quar- 
tam , tripla rationis quam habct 
prima ad fecundam , nec tamen 
erit prima dupla tema?, fedcjus 
fubquadrupla: iiec prima eft tripla 
quarta: , fub ejus fuboftupla. 

Uno verbo difcrimen aperio* 
Inter duas quantitates non dici- 
tur effe ratio dupla nifi una prac- 
cife bis alteram contìneat : dici- 
tur autem effe rario dupKcata> 
quamcunque habeant inxquali- 
tatem , modo bis ea rcpetatut 
comparatio quse eftinterprimum 
& fecundum terminum : & tripli- 
cata > fitertio cadem inftituatur. 

11. Homologa quantità^ 
tes dicuntur e fi antecederla 
tes quidem antecedentibus ^ 
confequentes vero confequen^ 
tibus. 

Si proportionalesfunt ABCD. 
& ut prima ad fecundam > it« 
tertia 
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tertia ad quartam : homologar 
dicenter prima & tertia inter fc , 
fecunda item & quarta inter fé, 
quia eafdem vices gerunt prima 
ic tertia , & fìmilitcr fecunda & 
quarta. 

ScquuntuT modi jxrgumentatdi in 
fY&jforùmbm > qui infmmjuk bck 
demoìifirahumur. 

11. Alterna ratio » e/ì 
fmnptio antecedentk càmr^ 
tecedentem^ & corifeqmntk 

ad conjeqnentem. 

QuìaGcomctrr guingucdi- 
verfas conc/ufiones coJJi- 
glint ex una quatuor quantitatuin 
proportion* , propterea quinqut 
moJos jlIarujTi conclufionum 
nunc definit Euclidcs, Prima eft . 
alterna i hoceft penrutatarauo, 
fcu permutando quantitatcs & 
comparando ipfas antcccdentes 

ima 
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Inter fé , & ipfas confequentes 
Inter fe. 

9. 5. 6. 2. 
A. B. C. D. 

puta^cx co quod proportlonaics 
funt A B C D. eltque ut A. ad 
B, ita C. ad D. inferam ergo 
permutando ut A. ad C. ita B. 
adD. 

13. Inverfa ratio ^ ejl 
fumptio confequentis ìnftar 
antecedentis ad antecederla 
Um veht confequentem. 

Sccunda fpecies feu modus ar- 
gumcntandi dicitur inverfa 
ratio > quando confequens inftaf 
antecedentis fumitur 5 inverten- 
do fcilicet terminos proportio- 
nis » & ad antecedens velut ad 
confèquens comparatur. Nam 

quiaeftut A. adB. itaC. adC. 

Ergo 
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Ergo invertendo infcram ut 
? 9 1 6 

B. ad A. ita D, ad C. 

14. Compojìtio ratio* 
nis^ e fi fìimptio antecederti 
tis cum confequente, velut 
unius ad ipfum confequen- 
tem. 

Tenia fpecìes dicitnf com- 
pofirio rationis cum ante- 
retfcns fimul cuin confcqiicritc 
iiiftariìnuij fluì jì tur » òl ad con fé- 
qucns conipratur. Sic, Qujacft 

ut A. ad B. Ita C- ftd C ago 

TI f 

Componendo aie, ut AB, adB* 
ha C0. ad D. 

if. T^ivijìù ratiùnis efi 
fmnpttu excejfm , qm cm^ 
fequentim Juperat mtece^ 

éms^ 
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dens • ad ipJUm confequen^ 
tem. 

Hoc eft comparano diftercn- 
tix terminorum cum alteru- 
troipforum. 

9 5 6 i 
Ut quia eft ut A. ad B. itaC.adD. 
crit dividendo Ut 6. ad j. ita4.ad2. 
vel ut 6. ad 9. ita 4! aid 6. 

.16. Converpo rationis, e(ì 
fumptio antecedentis adex^ 
cejjum 5 quo fiiperat antece- 
dens ipfum conjequens. 

pc eft , comparatìo unius 

termini cum difFerentia ter- 

niinorum. 

9 5 ^ fc 
ut quia eft ut A. ad B. ita C. ad I> 

Erit convertendo rationem. 

ut 9. ad 6; ita 6. ad 4. 

vel ut 3. ad 6. ita 2. ad 4. 

linde vides quod converfio eft 

divifionis inverfio. 

T 17. JSa? 
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17. Ex aqualitate ratio 
eft^fiplures duabusjtnt quan- 
titates, &hisaliamultitu- 
timeparesy qua bìnaJUmafd^ 
tur in eadem rottone : cum 
ut in primis magnitudinibus 
prima aàultimam ^ fico' in 
fecundis magnitudinibus , 
prima ad ultimam fé ha^ 
beat. Vel. 

Sumptioextremoruni > perfub- 
ducàioncm mediofum* Uè fi 
fint plures magitudines. 

12 4 
ABC 

EtaHsetotidem* 

B E F binac& 
bìnae in cadem rationc hoc eft ut 

A. ad 
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12 ^ ^ 6 

A. adB. quidpiam. ita D. ad E. 
quidpiam, & ut B. ad C. ita. E. ad 
E. erit €x ^quo ut in priorìbus 

A« ad ultiinam C. ita in polle-* 

6 ^ 

rioribas D, ad F. Nullum nu- 
mentm oportct opponere ìpfis B, 
& E. quia hic non agitur de ipfo | 
lèd in fcquentibus, Continet au- 
xem Kqualitas rationis duos mo- 
dos argunientandi ck proportìonc 
pIuTi^.^i, qu3in qiiatuof quantità- 
tum: hosduK fenueates deSnìtto- 
ticsocplìcaut, 

18. Ordiftsta propùrth 
tjl^ €um fuerit quemaàtm^ 
mm antecedens ad confi- 
quentem , ita anUcedens ad 
confeqtiemem: fuerit etiam 
ut canfequem ad dmd quid'^ 
piam , ita confeqmns ad a^ 
iiudquidpiam. ^ v . 

Ti Dici- 
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Dicitur ordinata proportio, 
qua dax partes proportio- 
aiseundem fervant Agnini ratio- 
nuirì ordinem. 



IZ 


6 


4 


A 


B 


C 


6 


3 


1 


D 


£ 


F 



Excrxìplum y etto utrufouc pac- 
<is prima ratio eft dupla, fecunda 
ratio eft fefquialtera. Concludi- 

turquodut eft A. ad C. ita eft 

6 2 

D.adF- 

ip. Tertufbata autem 
proportio eft , ra^/» tribuspth 
ftis magnitudinibus,& aliis 
qu£ fint bis muUitudine pa- 
resi ut m primis quidem ma- 
gnitudinibus fé habet ante-^ 

cedens 
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cedens ad confequentem : ita 
in fecundis magnitudinibus 
antecedens ad confequentem: 
ut autem in primis magnitu- 
dinibus confequens adaliud 
quidpiam : Jic in fecundis 
magnitudinibus quidpiam 
ad antecedentem. 

Hoc eft , cum ut in primis ) 
prima (e habet ad fecun- 
dam , ita in fecundis fecunda ad 
tertiam^ & ut in primis fecunda ad 
tertiam , ita in fecundis, prima fé 
habet ad fecundam , dicitui h«c 
proportio «.perturbata , quia una 
propgctionis pars non fervat or- 
dinem rationum alter^^s partis. 
Exemplumefto, 

ABC. 

é 4 a 

D e: F 

T 5 la 
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In prima propofitionis parte, ra*- 

tio dupla prajcedit fèfquialteran>. 

In fecunda parte fcqukur , 

Concluditur tamen perindìe at- 

que in proportione ordinata-i 

Quoduteft 

A ad C 

Siceft 6 1 

D ad F 

Axicwna ex Tacqucto. 

Batté tribus quantitatibus dabilb 
ejt quarta ad quam tenia talem ra- 
tionem habet , qualem prima ad jjs'- 
cundaylmefi,quoties prima cmtinet 
vdcontineturà fecunda f totiester- 
tiacontinet vel continetur a ^arta. 

k O T A. 

Cum pcrplurimae hujus libri propofi- 
tìones tamquam axiomata habcri poh 
Itint, fubiidc fimpliciter nulla adhibitai 
dcmonftratione declarabo. 

Acutifiimi Tacqueti Methodus lau- 
danda , fcd ne in totum videar diicedere 
à Foumier ordinem propofitionum prp- 
ièqaar. ^RO*^ 
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PROFOSITIO I. 

J. i; j. I. si fint quatcunquej^^f, 
A. E. C. F. magnìtudines qaotcuth- 
6. 2. que magnìtudinum et- 
G.H. qualium numero yfin^ 
guU ftnguUrum dquemultiplices i 
quam multiplex efi unm una ma- 
gnitudoy tam multiplices erunt & 
•mnes omnium. 

Ià eft quia * ìequeinultiplices ^ m^ 
funt A. ad E. & C. ad F. Si A. a.?:' 
&C. jungantur in G. fimiliterque 
E.&F. in H, quam multiplex erit 
A.f^fiug E. & C. ipfius F. tam 
naultiplex erit G. ipuus H. 

Prob. Quia tam G. quamH. 
acquali numero partium continea- 
tiumac contentarum augcntur* 



T4 PJRO- 
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PROFOSITIO II. 

A.B.CD. B. dquì fuerìt multj^ 
9 d 15 IO flex^at^tte tenia C 
E. F.G.H. quarta V.fueritaU" 
tem & é^uinta E.fe€ttnd(!iB. a<iue 
multifUxjMnuefexta F. quarta D. 
frit &C9mp^ita prima cum quinta 
E. nempe G.fecunda B. aqutmul'^ 
tiflexy atque tenia C cumfexta F* 
nempe H. ^«4rr4 D. 

Prcb. ex hypothefi fecunda B. 
&^uarta D.pari nuoiero eon- 
tinentur in fiiis inultiplicibusA.& 
C.ncmpe bis. Similiterque eadem 
fecunda B.& quarta D.pari nume- 
ro continentur in fuis alìiis multi* 
plicibusE. & F. nempe w^Et-go 
per prrecedentem rcontinebuntur 
ctybm pari numero in rfiultiplicì- 
bus coBeftis , hoc eft ficompo- 
nantur A.& E. ut fiat G.fimilìter- 
que F.& Cut fiat H. quemadmo- 
dum C 1 5. continet B. 5. quin- 
quies. Ita H. io. continebit D.2. 
quinquies. P H O- 
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TROFOSITIO III. 

4263 SifitprimdA^fecun'Yj,,^, 
ABCD ^ B. dquè multiplex , 
8 12 atque tertia C. ^^^rr^ 
E lì D. fumantur dutem <«- 
quemultiplices E. c^ F. pWm^ A. 
&tert'u C : erir ex dquo fumpta-* 
rum^ utaque utriufque AquernuU» 
tiplexj altera quiiem E. fecmdd% 
B. altera autem Fi quarta D. 

Prob. Ponuntur B. & D. ar- 
qualitercontìneri b fingulis 
A. & C. ergo ajqualiter * conti- » ,. j^ 
nentur ctiam in iifdem pari nume* 
ro multiplicatis in E. & F« 



PRO* 
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TROFOSITIO ir. 

416$ SiprimaA.adfecun^ 
A B C D dam B. emdem habue^ 
8 611^ rit rationem ac tertia ad 
^**4- EF GH quartam: etiam dqui^ 
multiflices pimA £. & tertU G. 
dd étquemultiplices fecunda F. & 
quarta H. )U9CU quamyii muUifli^ 
€ationem tandem habebunt r/' th' 
nem,jiprout hter fs ref^on-^sn:^ 
fumpu fuemt. 

PoCìta & explìcafó fuperius à 
nobis definitione 6. K?nc 
poproilclonem fic bre\lter per- 
Aringo. / 

Ratio patet prscfertJm ex fcho- 
Iio 6. def. iitiquc idem eft quatuor 
quantitipes in eadem effe ratione 
& eanim a*quimultiplicia vel una 
deficerc vel una excedere vel una 
{Qualia efle^quemadmodum idem 
eu& vel confèrre (ingulas B.& 

D.ad 
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D. ad fingulas A. ^ C. atque B. 
& D. ajqualiter fnultiplicatas ad 
A.& C. pari inter fc numero mul* 
tiplicatas. 

CeroUarium. 

Hìnc edam patet veritas ra- 
tionis convcrfe. Nam fi A. 
eft ita majus ipfo B. ficut C. 
ipfoD. eft-evidens B. itaminus 
forc ipfo A. ficut D. ipfo C. 
minus eft. Nec minus foret 
cvidens fi A. & C. fumpta ef-* 
fent «qualia , eut minora ipfis 
B. & D. 
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FROTOSlTIO V. 

A 4. £ 4 F 2 Si magnitudo A. 
C S D 4 magnitudine B. ita 
A 12 B 6 multipUx fuerit : ut 
éhUtaC. ahlauÒ. etìamreliqua 
£. relìqui, P. ita mnkìflex erit ^ ut 
t$td A. totius B. 



p 



atet. Sit enim A. xJupIum 

ìpfiusB.&parsaWataC. du- 

pjafimiliterpartis ablatar D. er- 
1 go fi refidua E. non eft duplex re- 

] iidixx F. omnes partes torius B. 

j non continentur in omnibus par- 

i tibus toties A ficut totuminto- 

I to. Eft ergo refidua refidua: ita 

I xnultiplex, ut tota torius 
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TROPOSITIO XVIIU 

Cu 'E 6 Si divift Ih. li. 
A 16 B 8 magnitudi^ 

D 4 IP z nes fint 
froforlionales , bd quoque comfofité^ 
froportionaUs erunt. 

Sit ut D. ad C. ita F. ad E. 
Erit&A. adD.utB.adF. 
Prob. Ex hypothefi partes C. 
E. fimili ratione continent partes 
D. F* ergo fi hx illis add^tur» 
tota A. B. adhuc fimili ratione 
continebunt fiias partes D. F. 

N^O T A. 

Harc propofitìo &pr«cedens 
cujiis eft converfum 9 eodem jurc 
interaxìomataquo2.3.& axioma 
lib, I. recenfenpoffet. 
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228 Elim. Euclidis 
TROTOSiTIO V. 

j«. 4. E 4 F 2 Si magnitudo A. 
C 8 D 4 magnitudinis B. ita 
A12 B 6 multlplex futrit : ut 
ahUtaC. ablat(il>. etiamreliqua 
E. reliquét F. ita mnltiflex ent ^ ut 
t$ta A. totim B. 

Patet. Sit enim A. <}uplum 
ipfius B. & pars aWata C. du- 
pjafimìliterpartis ablatar D. er- 
go fi refidua E. non eft duplex re- 
fiduse F. omnes partes totius B. 
non continentur in omnibus par- 
tibus toties A. ficut totum in to- 
to. Eft ergo refidua refidua ita 
multiplex, ut tota totius 
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TROPOSITIO XVIIJ. 

Cu E (J si divife rh. li. 
A x6 B 8 magnitudi^ 

D 4 T 1 nes fint 
froforlionales , bd quoque comfofiu 
froportionales erunt. 

Sìt ut D. ad C. ita F. ad E. 
Erit&A. adD.utB.adF. 
Prob. Ex hypothefì partes C, 
E. fimili ratióne continent j^rtcs 
D. F. ergo fi hx illis addantuTt 
tota A. B. adhuc fimili ratione 
continebunt fiias partes D. F. 

N^O T A. 

Harc propofitio &pr«cedcns 
cujus eft converfiim 9 eodem jurc 
interaxìomataquo2.3.& axioma 
lib. I. recenfen poffet. 
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2j^i Elem. Euclidis 

TROFOSiriO XIX. 

m 19. D 4 Fi Siquem- 

A 16 B 8 admodum 

C 16 E tf totum A. 
dd totum B. iw ahlatum D. /^ fe^- 
bueritadablatum F. dr reliquum 
C ad reliquum E. «t rc^^ww A. ad 
'B.fehabebit. 

Prob. A. B. D. F. ponuntur 
proportionales ; erit * ergo 
b 17. j. ut B. ad F. ita A. ad D. Ergo *> 
erit ut F. ad E; ita D. ad C. Ergo 
ut F. ad D. ita E. ad C. hoc eft 
ut tota A. ad totam B . cum pofita 
fit A.adB.utD.ad^. 

Brevìus quia aliter omncs par- 
tes effent majorcs omnibus parti- 
bus , quam totum toto. Idem 
fere cum quinta. 
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TROTOSiriO XX. 
11 9 6 Sifinttresmdgnitadines 
A BC ABC. dr alU DER^^'^^ 
8 64 ipfis aquales numero, qua 
D E F bma & in cddem ratiom 
fumantur ( hoc cft ut A. ad B, ita 
D. ad E. & ut B. ad C. ita E. 
ad F. ) Ex étquo autem prima A. 
quam tenia C. major fueritj erit& 
quarta D. quam fexta F. major. 
Quod fi prima tertia aqual'u fuerit y 
erit & quarta aqualis fexta , fin iìla 
minor t hac quoque minor erit. 

Prob. Sit major A.' quam B. » 
ergo major erit ratio ipfius A. al 5^ 
ad B. quam C. ad B. fed ratio A. 
adB. a?qualis eft ràtioni D. ad E. 
crgoetiam D. ad E. ratio majot 
crt quam B. ad C. hoc eft E. ad F. 
quare D. major erit F. per io. 5. 
Haudlècus concludam fi A. ipfi 
C. jqualis ponatur aut minor. In- 
terpretes idem probant de quot- 
cunque magnitudinibus» non de 
tribus tantum. 
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FROFOSITIO XXI. 

18 12 4 Sifimtreswd^mtudi' 
ABC AB C. & ipfis dquales 
27 9 6 numero DE¥' qu A bind 
D E F c^i» wrffw ratime fu* 
mdntur j fueritque perturbata ea- 
rumfrofortio (hoc ed ut A. ad B* 
fic E. ad F. & ut B. ad C. fic D* 
ad E) 'Ex dqup autem frima A. 
quam tertU C. major fmrit : erit 
& quartali, quamfexta F. major. 
Sluod^ prima tenia fuerit aqualis t 
erit & quarta aqualis fext a , fin ilU 
minor 9 hae quoque minor erit. 

Prob. Sit A. major quam C. 
ergo per 8. A. ad B. majorem 
rationem habebit quam C. ad B« 
fedratio A. adB. arqudis eli ra- 
tioni E. ad F. ergo etiam ratio E. 
ad F. major erit ratbne B. ad C. 
hoc cft D. ad E. adeoque per 
IO. 5. F. minor erit quam D. 
Idem oftendetur fi A. minor vel 
aqualis fuerit D. 

PRO^ 
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TROrOSITIO XXII. 

Il ^ 6 S 6 4 Si fuerìntrh, 
A B C D E F quotcunque 
24 18121612 8 tnagnitudina 
G H I LMN ABC. & a- 
lUipfisdquaUs numero D£F. qtu 
hinA in eadem ratione fumantur 
( hoc eft ut A. ad B. ita D. ad E. 
& ut B. ad Cita E. adP.} &ex 
dqualitate in eadem ratione erunt.^ 
Hoc eft crit A. ad C. ficut D. 
adP. 

Prob. Sumantur ipfirtim ABC. 
aequemultipliciaGHL. Scipfàrum 
DEF. aequemultiplica, LMN. cum 
fimplicia fint in eadem ratione A. ad 
B. ut D. ad E. 8c B. ad C. ut E. adF. 
» erunt eorum multiplicia G. ad H. aie. e, 
& H. ad I. ut L. ad M. 8c M. ad. N. 
Ergo fi quotvis magnitudines OHI. 
& ali3e totidem LMN. binas fìimantur 
in eadem ratione quarum b primaebio. 5. 
ultimam in utroque ordine fimul ex- 
cedunt , 3equantur> vel 4eficiunt, ea- 
rum fimplices erunt in eadem ratione » , 
hoc eft A. ad C. e ut D. ad F. ^^ 

X 3 Pio- 
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FROPOSITIO XXIII. 

2f^« *j« i8 12 4 Si fuerinttres magnh 
ABC fudincs AB C. alUqut 
ij ^ 6 ipfis aqudles numeri 
D E F DEF. qudUndined" 
tiene fumantufy fuerit dutem fer* 
hot A eadem ratio ( hoc eft fit A. 
adB. ut E. ad F. &ut B. ad C. 
Ita D. ad E. ) etiam ex aquaUtdìe 
in eadem ratione erunt ( hoc eft ut 
A.adC.itaD.adF.; 

* *'• y- T)rob. * Si A. excedit C. arqua- 

X tur vcl deficit ; D. cxccdet F. 
^ I j. y. arquabitur , vel deficiet. ^ Idem- 

Ìue fiet in arquemultiph'cibus. 
^^^. Li^o ex « aequalitatc in ^ eadem 
^ 6. ratione eft A» ad C. ita D. 
^- adR 
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PROFOSITIO xxir. 

^16 SiprimaA. adfecun- rt. ^ 
ABC damB.eandemhabue- 
5 IO 15 rir rdtienem , quam 
D £ F tertid C. ad quartam 
14 2 1 D. babuerit autem & 
G H quinta E. ad fécundam 
B. eandem ratìonem quamfexta F« 
ad quartam D. Etiam G. comfofita 
prima cum quinta : adfecundam B. 
randem habehìt ratìonem j quam H. 
tenia cumfexta > ad quartam D« 

Prcb. Ex hypothefiB.eft talli 
pars fiitgularum A.& E.qualis 
eft D. finguhrum C. & F. Ergo 
*erit quoque B. talis pars com- ai«.5. 
pofitarum A. & E. in G. qualìs 
eftipfarum C.&F. compofita- 
ruminH, 



X 4 P K O- 
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FROPOSITIO XXV. 

12 4 9 5. 
A B C D. 
E 3. F I. 

Ut. 25. SiquatuormagnitudinesABCD* 
proportionales fuerit : maxima A. 
& minima D. reliquis duabus B C. 
majoreserunt. 

Nam fi ab A. 11. demas C. 9. 
remanebit E. 3. item fi à 
B. 4. aufefas D. 3, remanebit 
F. I. nunc quoniam eft A.adB. 
ita C. adD. erit quoque dividen- 
do A. ad B. ita E. 3. F. i. fed A. 
major eft C. ergo & E. major 
erit F. ergo A. compofitaexC. 
& E. plus D. major erit quam B. 
comporta ex C, & F. plus C. 
Q.E.D. 
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TROFosiiio xxri. 

8 4 T 5 ^' f^^^^ -A- *^ fi' rt. ti' 
A B C D cundam B. habuerit 
wajorem rationem quam terfia C. 
éidquanam D. habebit converten- 
do , fecunda B. adprimam A. wi- 
»(?y^w , quam quarta D. 4(i r^r* 
tiam C. 

H«c & reliquar odo propofi- 
tiones , cùm non fint Eu- 
clìdis , eas non alìter demonftra- 
bimus quàm indicando propofi- 
tiones Euclidis in quibus virtutc 
continentur, 

Hanc vero propofitionem 4, 
& IO. hujus clementi contincri» 
patet manifeftc» 
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troposÌtio xxvii. 

T&. 27. 8 4 5 J SiprimdA.Adfecun- 
AB CD damB.habuemmajo' 
rem rationem , quam tertia C. ad 
quartam'D. habebit quoque vicipm 
prima A. ad tertiam C. majorem 
rationem , quam fecunda B. ad 
quartam D, 

Continetur prop. 16. 

TROPOsirio xxvnu 

Tft. 18. ^ 4 5 3 si prima A. adfecun^ 
AB C D dam B. habuerit man 
E 12 F 8 ]orem rationem , quam 
tertia C. ad quartam D. fc^tf Wr 
quoque compofita prima cum fecunda 
V.. ad fecundam B. majorem ratio* 
nem , ^«4iw composita tenia cum 
quarta F. ad quartam D. 

Continetur prop, 18. 

PltO- 
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PROPOSITIO' XXIX. 

8455 SicomfofitaE.primATh. 29. 
A B C D cumfecunday adfecnn- 
£ 1 2 F 8 ddm B. majorem ha^ 
buerit ratienem quàm compofita F. 
tertia cum quarta ad quartdm D. 
hdhehit quoque dividendo^ prima A • 
ddfecundamB. majorem rationem 
quàm tertia C. ad quartam D. 

Contmetur propofitione 1 7, 

vRo?osirio XXX. 

8453 si compofttaE. prima Tfj. $0, 
A B C D cumfecunda, adfecun- 
£ 1 2 F 8 dam B. habuerit majo^ 
rem rationem > quam compofita F« 
tertia cum quarta 9 ad quartam D. 
habebit per converfionem rationù » 
prima cum fecunda E. ad primam 
A. minor em rationem > quam tertia 
cum quarta F. ad tertiam C, 

Continetur prop. 19. 

PRO- 
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FROPOSITIO XXXI. 

i(J 8 4. 9 5 5- 
A B C. D E F. 

Th. ji. siftnt tres magnìtudines ABC. 
Ù aIu ipfisdquales numero DEF. 
fitque major ratio prima piorum 
A. adfecmdam B. quam prima po^ 
Jleriorum D. adfecmdam E. Itcm 
fecunda priorum B. ad tertiam C. 
major quamfecunddpofieriorum E. 
ad tertiam F. erit quoque ex aqua-- 
Vitate major ratio prima priorum 
A. ad tertiam C. quam prima fo^ 
flerìorum D. 4rf tertiam F. 

Continetutprop. 20. & 22. 
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PROPOSITIO XXXII. 

1685 Si fint tres magnitudi- rh. |«. 
A B C «^x A B C. &alÌA ipfis 
9 64 étquales numero D E F. 
D E F fitque major ratto prima 
friorum A. ad fecundam B. quam 
fecunda fofterierum È, ad tertiam 
F. Item fecunda priorum B . ad ter^ 
tiam C. quam prima pofteriorum 
D. ad fecundam E. Erit quoque 
£X aqualitate major ratio prima 
priorum A. ad tertiam C. quam pri^ 
ma pofieriorum D. ad tertiam F. 
Continetur prop. 2 1 . & 2 j • 

TROPOSiriO XXXIII. 

iz 6 si fuerit major ratio totim ^^^ ^ j. 
A B A.adtotumB.quamablati 
4 ^ C. ad ablatum D. erit & 
C D reliqui E. ad reliquam F. 
8 5 major ratio, quam totiusA^ 
E F adtotumB. 

Continetur propofitione 18. 
Y TRO^ 
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PROPOSITIO XXXIV. 
12 8 4. 65 3 Sifintquot- 
A B C. D E F cunque magni- 
' ^^ tudines ABC. & alUipfis dquales 
numero DEE. fitque major ratio 
prim£ priorum A. ad frimam pofie- 
riorumD.quaw feamda B. adfe- 
cundam E. & B. ad eundem E. 
major y quam tertuC.adtertiam 
F. &fic deinceps : babebunt omnes 
fricresfunul ABC. ad omnes pojle- 
rioresfimul DEF. majorem ratio- 
nem quam omnes priores B C. re- 
li fi a prima A. ad omnes pojleriores » 
ER reli£ia quoque prima D. mino- 
rem autem, quam prima pìorum A. 
ad primam pofieriorum D . majorem 
denique etiam quam ultima priorum 
C, ad idtimam pofieriorum F. 

Hujus nullus ufus & fecilis 
demonftratio ex pra?cedea- 
tibus. 

NOTA. ^ 

Quidam inter celeMores numeroìte. 
iT. 16. 17. 18, 

E U- 
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EVCLIDIS 
ELEMENTUM VI 

DEF I N I T l ON E S* 

A 

2> 




I. Similes figura re6fili^ 
ne a funi , qua & angulos 
fingulos pngulis a quale s ha* 
bent , atque etiam latera , 
qua circum angulos aquale^s 
Jtmt^ proportionalia. 

Duas conditiones rcquiric , 
I. ut anguli fint sequales 
fìngali fingulis, ut hic A.& D. B. 
^ ÌE. C. & F. 2. ut latera circa 
a?quales angulos fint proportio- 
Y a «alia, 
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2^6 Elem. Euclidis 
nalia , hoc eft ita fé habeat B A. 
adAC.utED.adDF. cjuodfi 
harum altera deftt , non dicentur 
fìmiles. Sic quadratum & alter» 
parte bogw non iunt iìnulcs 
figura?. 



I> 

/ 


c 

/ 


l 


A 


1 

kì 


l 



2. Reciproca autem jt^ 
gurafmt , cum hutraque 
figura 5 antecedentes & con^ 
Jequentes ratumum termini 
ff^rinf. 

Hocpatet maxime in parallc- 
Ic^rammis & trianeulis: 
nam fi ^a ratione AB.eft ad fiG. 

in 

'oigitizedby Google 



LlBER SexTUS, 257 

in eadem fit BE. ad BC. erunt re- 
ciproca? figura? , nam in utroquc 
eft antecedens & confequens di-^ 
verlarum rationum. 



5. Secundum extremam 
& mediam rationem , re^a 
A B. feóìa effe dicitur , cum 
ut totaAJà.admajusfegmen' 
tum A C. ita majus A C. 
ad mintis CB. jè habue- 
rit. 

Oh miram fui utilitatem, haec 
proportioj divina comma- 
niterappellatur, aftminim quod 
li. prop. lib. 2. hicinter defini- 
tiones annumératur , nifi veli^ 
veritatem jam demonftratam hic 
refiimi. 



Y 3 4.^^A 
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4. Akitudo cujufqut f- 
gura^ eft linea perpendicu^ 
larii AD. àverticeadba^ 
firn deduca. 

Cium ut alt Ptol. lib, de A- 
^nal. nienfura ciijufquc rei 
debeat cflè fiata 9 merito Eu- 
clides à perpendiculari altitu- 
dinem petit cujufvis figurar : 
/bla enim perpendicalans efl 
ftatac & certa: longitudinìs : 
hanc vero altitudinem lib, i. 
yocavit eiTe in iifdem paralleli^. 



f • Ra- 
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f. Ratio ex rationibus 
componi dicitur , ct$m ratio- 
num quantitates , inter fé 
multiplicata 9 aliquameffe- 
rint rationem. 

Quod Euclides vocat quanti^ 
utes rationum, folent Geo- 
metrae vocare Denominatorem. 
Numerus enim eft à quo petitur 
nomen proportionis ; fic 4. eft 
denominator rationis quadrupla: : 
5. tripla?. Ratio igitur eft ratio- 
nibus componi dicitur y quando 
harum denominatores feù quanti- 
tates rationum inter Te multiplica- 
taraliquam aliam rationem fecc- 
rint. Sic ex ratione dupla & tri- 
pla componitur fextupla , qua: eft 
ratio ex rationibus : nam fex 
componitur ex denominatore du- 
pla: 5. Inter fé enim multiplicati 
Faciunt 6. denominatorem ratio- 
nisfèxtupla: compoflta:. 

Y 4 fV.0- 
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l: 



C E 

TrianguU ABC. DEF. & 
paraUogramma CG. DF. quorum 
ì^Dif.^. a eademfimitaltitudo G H. B F. 
ita fé habent inter Ce\ ut bafes 
BC. EF. 
rd eft, eam Inter Ce habent ratio- 
Lnem auani bafes. Prob. Trian- 
ìDff.^. gula eju/dem altitudinis a pofTunt 
h 36. inter parallelas conftitui : ^ tunc 
autem qua a?qualem habebunt ba- 
Cm, erunt sequalia, qux majorem 
inajora, qu^ mìnorem minora. 
c«y. 5. Ideinque ^ eft dea^quemultiplici- 
bus. Ergo abfolute triangula fe 
habent ut bafes , fimilìterque pa- 
rallelogramma j ciun Cnt dupU 
d34.i.dtriangulorum» 

PRO- 
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LlBER SeXTUS. lèi 
PROPOSITIO II. 

Siadtrian-'rk t. 
gulìABC.U" 
tu$ unum CB. 
faraìlela du^ 
catur ED. hdc 
frofortiùnali' 
ter fecdbit 
ipfius trsan" 
guUlatera AC. AB. Etfiìrianguli 
Utera , profortionaUter feSa fintj 
reità D E. fer punSd feSionii 
duSa , erit farsUeU uà reliquum 
ifjiuitriangulilatm CB. 

Prob. Duélisduabus rc6tìs EB.DC. 
a crunt triangula EDC EDB. fupcr a ^y, ,. 
candembafimED. 8c Inter cafHcm 
parallelas ED. C B. «qualìa.b Ergo ut «> i- ^* 
AED.adE^D.ìta AE. ad EC. c^funt cDf/.4, 
cnim in cadem altitudine) 8cut ADE. 
ad DBE. ita AD. ad DB d ergo ut AE. ad d 7. f . 
EC. ita AD. ad DB. 2. Ponantur jam la- 
tera AC. AB.jproportionaliter fèda in E. 
8c D. cum AED.ad DEC. eandem habc- 
at rationem , quam ad EDB. (nam cft ut 
AE. ad EC- fic AD. ad DB. cum triangu- 
la fiat ejufdcm altitudinis) e erunt DEC. e 9. j. 
EDB. aequalia, & quia fùntineadem 
bafiferuntintcx parallelas. QJE.D. * 39- «• 
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FROtOSlTIO III. 

7*. f. E/v^ Si trianguH 

ABC. angu- 
ìus A. W/if- 
riam feUusfit: 
fecant dutem 
angulum reità 
"^AD. fecet& 
bafim B C. ba^ 
fìs fegmenta BD. D C, eaxdem 
• habcbunt rationetn , qt4am reliqua 
triafìguli lafera BA. AC. &fi 
bdfis fegmcntd B D. D C. ean^ 
dem habeant rationem , quàm re^ 
liqua trUnguli latera B A. AC. 
reSa A D. qud a yertice A. ad 
feUionem D. poduc'mir , W/^- 
rww /<rrirr trìanguli ipfm angt^ 
lum A. 

a 51. 1. T),rob. Ad puniftum B. * aga- 

X tur B E. ipfi D A. parallela , 
^^f'cui CA. produfta ^occurrat in 
cip.!. E. tunc erit EBA. «= a:qualfs 

alter- 
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alterno BAD, & E. extemo 
D A C. ergo ciim angiili BAD. 
CAD. sBquales ponantur , erunt 
anguli E B A. & E. iequales , & 
re&x B A. A F. <* sequales, ^ ^- '; 
Ergo cum in triangolo E B C. 
reòtse D A. B E. parallela^ fint, 
ut E A. hoc eft B A. ad AC. 
« ita B D. ad D C. Sit rurfusc 5. e- 
ut B A. ad A C. fic B D. ad 
D C. ut autem B D. ad D C. 
ita f eft E A. ad AC. sErgo^/^- 
ut BA. ad AC. ita EA. ad^ ' ^' 
A C. ^ irquales ergo B A. E A. h 9. 5. 
& ^ anguli A B E. & E. Cum i 5. ì. 
ergo A B E. alterno BAD. 
sequalis fit & E. externo . D A C. 
crunt anguU BAD. DAC. 
orquales. 



fRO^ 
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e 17. I, 
II. 

fi. 6. 



2^4 Elem. Euclidis 
PXOPO^ITIO IV. 

rum triangu- 
lorum ACB. 
DB E. propor, 
tionalU juat 
Utera (hoc c& 
ut AD. ad CB. 
ita DB. ad BE) 
^ qM circa a- 
j£ quaUs an£idòt 
, r , C.é*B.^^^ 

mologafuntlatera BA. ED. ^i^is -e/y«>ii^ 
èutangulisQ. f^ B./uófenduntur. 

P^n i^ *° dircaum ftatue redas 
Cd. BE. ut angulus extern. DB E. 
interno C. fit aequalis : tunc DB. & 
AC. a eruntparallellx: fimiliterquc ED. 
BA. cum anguli E. & ABC. fintiqualcs. 
Et quia anguli ACB. ABC. hocbcfl 
i^U-B. minores funtcduobus reais, fi 
producanturED.CA.convenientdputa 
inF.eEnrqueDA.panaidoffl^mnium! 
Cum igitur m tnangulo FCE^redteDB. 
l '^y^fral^elar , f crit ut E D. ad DF. 
hcKeftBAitaERadBC. CuinqueBA. 
E F^fintjtcm parallela, eritCBTad BE. 

RfS^o^^^- \oceftBD.&utAB :5 
BE. Ita ED.I10C cft AB. ad DE. 

SCHOLIUM. 

r£^*MncvulsocomgunturnoUenmt 
'^^nwifirMa prof. 8. cnm mnexofihplip. ' 

FRO^ 
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/ 

SìUétìungtiU ABC, DEF* 
Utifà AE< BC. prùport'mialia 
§^uX>E.E¥, bahmnnty ermt€- 
qtihingtita > fofdemque ofìgulosp 
DA, EBp FC. hjihbum ifqudes ^ 
qmbm ìwmolo^d Utna fukenduth^ 
tur. 

Prob* Stiper reàa E F. ìdpmiéhim 
E.aponaturanfflijlus FEO, angalo^^l^ y^ 
. B ^ ^Eiju atis U idT . a! ì u s ì p fi C con- 
icquenter rcUquiis G. rcliq^ao A. bae- b|a*i, 
<]ualis,ficqiie fianttriangula ABC EFG- 
sequiangi^hì ergo GÈ. éritad EF. et 
AB. ad BCliocdìcx b>^pot:DE. ad EF. 
cqiiareGE.3equalÌ5erÌT:DE.Sini3lmrio*^ 
rie G F- JtqnalUdI D F. cumquehetrs 
EF- utrique mingiUo cototaunc el^ 
cranttrbfigubABC &DEF. per- 8. t, 
acquiaogulaStCi Qì^E-Dì . - ^ -y 
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PROFOSITIO VI. 



n. 6. 




; '.A 




Si duo trianguia ABC. 
DEF. unmìi babemt ^qua^ 
km oììgukm A. e^ D< & 
latera àrea eum proportw- 
ndm (yx B A. ad AC, ita 
ED, ad DF.) emnt s* 
quìmiguUy angnkfqm ha- 
kebunt éequaies E. B. C- F» 

fuihus h&mùhga htera B A- 
\r> AC DF, fubtm- 
éintm* ' il . ij 

\toh, M rcftam EF;«rt* 
gutos FEG, E Fa fac 
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«qual^s^ ipfis B. C. . erit & G. 
«quaiis A. quia ergo a:qman- 
gula funt ABC. GEF. «erant»4.<. 
ut AB. ad A C. ita CE. ad 
GF. pjt)poì<;tionalia : ièd funt 
etiam ptoportionalia. AB. AC.^^ ^^. 
& D£. J> F..'' funt ergo late- g^j.',. 
ra'DE. DF. ipfis GÈ. GF. 
9(.qua]i^ Orniqucbafis EF. fìt 
conipiuais ; » triai^la D E F,^ ^ ^ . 
EF.G.. ^ aquiaingala funt : *<u».i. 
^go etiam aequiai^uta ABC*. 
PEF.QiE.D. 



Z * PRO- 
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Sì4ùp trìanguU ABC. DEF. 
unum afigulumA. uni angAff^. iC* 
qu^lemj xircHtn duitfm altetisén* 
gulos B.È.'l£tefA^fròpéÌiiMali4 
habeant ( ut AB; ad- B jC. ita ED. 
ad EF. ) reltquorum ycroB. E.fi^ 
mul utrumque, aut minor em aut non 
minorem retto : dquianguU ermt 
trianguU , & Aqudes bahebunt an^ 
guUs ABC. DEF. àrcuquosfuni 
froportionalia Utera. 

\toh. Sit enim C. & F, minor 

re<fto, tunc fi angulì ABC. & 

E. nonfunt sequales , fit A B C. 

major quam E. fiatque ipfi E. 

a^qualis ABG. cum igitur angulus 

a?3.z. A. angolo D. ponatur acqualis « 

erìt 
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crit& rdiquus AGB. reliquoF. 
asqualisy ideoquetriaogula ABG. 
D E F. a?quiangula erunt. ^ £rgo b4. €• 
ut A B. ad B G. ita erit DE. ad 
EF. fed ut DE. ad FÉ. ita ponittir 
AB. ad BC. adeoquc^^aiquales?^ 9- 1* 
B G. C B. & d anguli B,C G. d ,. u 
BGC. a?quales. Cum igituran- 
gulys C. fit refto minor erit & 
BGC. minor. fe(3:o,& ei deinceps 
AGB. « major ^redo. Eft autem e i|. i. 
òfterifus angulqs A Gli. àngùlo 
lF. scqualis; Major igitur eft ^efto 
angulus F. qui minor ponebaiti^r. 

Jam fit angulus B.& E. redo 
non minor probaMtur urpriià re- 
ftas BG. & B C. effe :Equales^|c 
f confè<]^cnter angulos Boé.f j. ,, 
B C G.^effe «quales 9 & non mir 
nores duobùs ix6tis,S quod abfur-^ 17. u 
jdum. Non- e:rgo in^quale« funt 
ungali ÀGB^ & F. fed «quafcs , 
& confequentcr reliqui, anguli B. 
& E.^ sequales, quod crat pro-hjj.j| 
bandum. 

Z 3 PRO- 
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■>»i 
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CoroU. I. Perpcndicularìs ab 
.j0^angulorc6ko inbafim, tft media , 
proportionalis incer duo baiis 
ifegmenta. 

/ « Nam ut BD. ad DA. ita DA. t^^S. 
/ad D C. quod eft reftam D À. 
cfle mediani proportionalem In- 
ter bafis partes B D. D C. 

C^roU. 2. Hinc etiam patet 
titrumlibet làtenim re&um a»- 
bientium > mcdiiim propomo* 
fiale eflè intcr totam bafim & 
illud fegmentum ba(is (juod ci 
lateri ad^acet. 

! S C H L 1 U M. 

Offmes fropgrtsones reJpeSfu Istiriim^ 
f$ciMimo7teg4ina empiei fottnmi^ meda 
Sitent, quibus trisiigula sn/sgmtffunté 
cr£ne jiqualiufn ^nguloriém Sffòna»' 
furf^a^ uttaqtii farti fanUker cmifr" 
ftm^tr^ mài mtm mtUmrié^l^ *K 
fumftafA$ent. 
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170 Elèm. EuéLfBii 
TRorosiTio riii. 




SiintrianguloreBanguloBAC* 
di angulo reSa A. inbafim B C. 
ferpendicidaris AD, duUa fit: 
qud ad perpendicularem trianguU 
ADC. B D A. tum mi truingulo 
3AC. tum iffA Kp C. B D A. 
ìntcr fé font fimilia.^ 

Prob. In trianguS ABC. 
DB A. anguH B AC. ADB. 
redi fùnt & angulus B. com- 
• li^t.jiiunls : ergo * reliqiiì ACB. 
B A D, a?quales : ergo triangnla 
Vf^'ABC DBA. ^ fimilia. Non 
aliter oftcndetur ABC. fimile 
ADC. & ADC. triangiilo 
BDA. Q.E.D. 



^6, 
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CoroU. I. Perpcndicularìs ab 
angulorcóko inbafim, tft media , 
proponionàlis incer duo baiis 
fègmenta. 

« Nam ut BD..ad DA. ita DA. C4. 6. 
ad D C. quod eft reftam D A. 
c(fc mediani proportionalem In- 
ter bafis partes B D. D C. 

C4roU. 2. Hinc etiam patet 
titiumlibet làteFum re&um a»- 
bientkm > medium proportìo* 
nafe eflè intcr totam bafim & 
illud fegmentum bzGs (juod ci 
lateri ad^acet. 

! S C H O L 1 U M. 

Omnes fropprtsanes reJ^eShi l/ttirmm^ 
pciSimonegmo cordici fottrfmt^ imào 
litent» qusàus trÌMì^sda mfigmt^fum^ 
ùrHw ^^pudium ^nguUrum Mffoìum^ 
furé*a^ t^aqui farti fim^er cmf^^ 
wtmmr, md$ tHam ewoUimékl^ ^ 
/umft0fAt0»t. 
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2R0P0SIT1O IX. 

OdABinh- 
feratafar" 
f?putater- 
tiam AG. 
Baufèrre. 

Prax, E»Ai ducaturrefta AFi 
utcunquùéiciensangukim) & 
iéx AF. fumàtur qiKcvis pars, puta 
AD. ac (tea? alia; addantur xqua^ 
les DE.ER jungatur FB. cui ex 
D.parallela fìat DG. eritqueabJa- 
ta AG. f afJ tèrtìaìpfius AB. 
. Prob.-In tariaagulo AFB. lateri 
BB. parallela eftlinea GD. * cr- 
ai. 5. eoeritutFD. adDA.itaBG.ad 
GA. & ^ componendo ut FA. ad 
b i8. y.©A. ka BA. ad GA. Eft a«ten 
AD. parstertiaipfius AF. Er- 
go AG. erit pars tertxa ipfius AB. 
Q^E.R 

PUÒ- 
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LibeV Sextws. ij$ 
TRÓFOSITIO X. 

ilam mfi' 
itéxm AB. 

^ --'la 4t£Yà 

A F «^"^rr^^ AC 

Prax. Jungantar Aztx linear in 
A. connetianturreSaBC & 
rx D* & E. agantur DE. EG. ipfi 
CB. parallela, & feAum eft^juod 
petìtur, 

Prob- In triajigulo ABC.daólsB 
font D F, EG .parallela: latcri E C; 
*crf^out AD.nd DE. ita AP.adai.G; 
F G : Proporrionales ergo funt 
partcs AF.FG.partibus AD.DE. 
Jam fi ducatur D H. parallela ipfi 
AB. crit ut D E. ad ECka Dl.ad 
IH. bhoccftFG-adGB,quafe>'f4'T. 

proportionales funt partcs FG, 

GB.partibusDE.EC Q^E.D. 

SCHO^ 
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rRoppsirio xii. 

'^^^ - ^ Trìbmdj- 

tù TiBk 
AB. BC 

pìtionà- 
AUm DE. 

Pras, ExdatiSjduasABpEC 
in direftum colloca , ex teli- 
c|ua AD. & totali AC. fac angu- 
lum DAC ;ungerefl3 E D. & 
he ipli paralldam CE, quarta 
D E, proportionalis crk, 
' Prob, CE- BD. funtparallc- 
ti, 6. Ix: ^ ergo ut fé habet A B. ad 
BCitaAD^adDR Ergo DE, 
guaita eft proportionalis, 

NOTA, 
Idem eonfìat tx j;. prop* 
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LiBfi* Sextus. 2&9 
IRO^OSITIO XXII. \ 

I 

K 




jvsr^ 



K O 



Siquatuor reSÌA AB* CD.EF.GH.^^^ ,5^ 
proportionales fuerint : ^ ah eis reBili- 
nea fimilia fimilif^rque defcripU ABI. 
CDC. & MF. NH. profortionAÌia erunt, 
Mtfi à re^ù lineis , fimiltM ifimiliteraue 
defcrifta veBUinea propoftimfdm jue* 
fint , ip[À re^ApropòrtioTuUes ertmt.y^ 

Prob. Triangirium ABl!dHrad trian- 
gaiam C D K. in dupdicata a ratio- a 19,6. 
ne lateris AB. ad CD. fimilitcr EM. 
ad GO. ut EF. ad GH. adeoquceri^ 
ABI ad CDK. utEM.adGO. Cì_E.D; 
Jam vera fi figurae propoitionales & fi-^ 
milesfimiKterqucpofitae fint, & retìse 
iuperquaspofitre funt, propertionafe* . " 
erant: nam ratio unius ngarae ad ake- 
ram b e& redcx ad reóhim duplicata: b 19. ^ 
e ergo ratio latcrum eadem erif , ncmpe 10. 6. 
ut AB. adCD. ita EF. ad GH. eigoc 7. 5. 
ilkrum latwa proportronalia crune 
QJ..D. 



Bb 



IRÒ. 
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i^o Elem. Euclidxs * 
fROFOSITIO XXIII. 




^ f^. JE(luìanguU faraUelogrammd 
AC. B F. inter fé rationem ba^ 
bent eam y qua ex Uterìhus componi-^ 
mABMBG.&Eìt.adBC. 

Sirit parallelogramma AC. BF. 
habcntiaangulos adB. «cjua- 
Ics , & ita dilpofita ut appofita 
figura refultet. Nunc ratio A C. 
a 10. ad B F, ^qualis eft rationi ». 
^^- y- AC. ad B H. una cum ratione 
B H. ad B F. itidem «qualis ra- 
$ r. ft tioni *>. AB. ad BG. cum ratione 
CB^adBE. Q-tD. 
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LzberSextus. i^t 
TROFOSITIO XXir. 
A. 




In mnifatdhlogramtno A C. th. il 
qtiéL circa diametmtn DB. funt 
farallelogramma FK. HE. & ioti 
A C. & intfrfefuntfimilia. 

parallelogramma HE. FK* 
X cum toto angulum commu- 
nem habentia reliquofque per 
29. 1. «qualesut BAD. GHD. 
BFG. ipfis BCD. GED. 
B K G. «quiangula erunt, adeo- 
que latera per 4. <S. pròportio- 
nalia, conftituunt parallelpgram- 
ma cum toto & inter fc fimilia. 
Q.EvD. 



Bb i r^o- 
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Fìé, ", T>M 1 reWUneo A . Jtmtle , pmilit erqm 

fiitticre. 

Prax. Ad dati redliliiieiA.JatasCD- 
afiitreóìangulum CE. scqtialcipii 
A. Prodccatur CD. verfusG. fu per 

DE. inangulo EDG. fiatre<5tangu!um 
• -I4- r. pK. b acquale ipfi B^ e fìat mter CD. DG* 
*^ '?■ ^'* mcUiapmportiooalisDH.^qualbipiilN. 
ài%,6. fa per t|uam fiat d rc£tilìneu L* firn ile ipfi 

A , limilirci {juc pofitu m, critq uc reflui- 
e V-x ncum L.jc quale ^ato B^ & fini il e ipfl A- 
r^?!/ Prob^ Rcàx CD,DH leulN,DG.e fu nt 
f xg.c^' proportiùnalcs: f ergo crit ut prima C D, 
3^- 6. ad tcrtìtm D G* itfl rcdilineum fuper 

primara , ideft A.ad rc^lineumfupcr 
g I . ^, iecundani jid cft L .ie d ut CD .ad DO -gi ra 

parailclograraniiim CE, hoc cit A. ad 
h n, j. D K. hoc eft B. h ergo tm ut A. ad B. ita 

A. ad L, ì ideoque retìilinca B- & L, 

filo- 
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LXBEH SlXTUS. 5L^ 

TìoFosiTio xxri. 

te E T C 




tì à fataUelogùmmo BD. f ^- jis. 15; 
taUelogrammum FG. ablatum fit , 
C^ jtwi/^ rt^n , c^ fmiliter fofttum: 
communem cum eo h^bens angulum 
FBG. rw/T eandem cum toto d'u^ 
metfum B D. conftfiet. 

Sì ntgt% : tranfèat alibi diameter puta 
per H. à quo punito ducatur ex H. 
rcdla H E. parallela BG. tunc pa- 
rallelogramma B D. B H. circa ean- 
dem <Bametrum B H D. a enint fimi- , 
lia: bquarecritut B A.adAD.ita BG. *^^ 
ad GH. SedutBA.adAD.itaBG. ad, 
Gì. unde per 9. f. GH. scqualisGI. ^m 
toti. (Ì&A. 



Bbi 
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TROPOSiriO XXVIh 



^^ 



e K. B. 

^ IP, Omnium faraUehgrdmfmrum 
fecunàmn tandem red^m applica-' 
forum depiemìumque ^guris p^- 
rdìehgTtdmmis fmibbus , fmilitir^ 
quf pQJlm y ei qacd à dìmidià de- 
jcribitt^r j maximum fjl id qmd 
ed dimidUm afpUcdtur paralklo- 
gfdmmum fimlc exificm def^Buu 

Su p E R A C- feinifleni totiis 
AB* appUcatumfit parallelo- 
grammum A D- ita ut à toto 
A E* dcficiat parallelogrammo 
C E. quod eft 3f quale & finitle 
ipfi A D. Demde ad quodvis 
aìiud fegmentmiì AK. fit appH- 
^*^ 1 i ' . catom 
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catum aliud parallelogrammum 
A G. ita deficiens , ut defedus fit 
parallelogrammum K I. fìmile 
ipfi C E. hoc eft circa conimu- 
nem diametrum B G D. Dico 
AG. minus effe parallelogram- 
mo A D. Probatur. 

1. Parallelogramma AD. 
C E. F D. O E. funt • «qualia a }6. r* 
ut & *> CG. GÈ. adeoque ad-b^j.x. 
dito communi KI. erit CI. 
hoc eft A O. «quale ipfi K E. 
addito communi CG. erit AG, 
asqualìs gnomoni L G M. minor 
parali. C E. hoc e& AD. pft- 
raU. C^E. D. 



Bb 4 JP*0- 
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1^6 Elem. Eucliois 
FROPosiTio xxriii. 



1 


X V X. O o «. 


L £ O £ 



fvv^. s. il^ i/^f^m teSam AB. if4f o r ^^i- 
/i;ir0 C. étquale faraUelogratnmum 
AI. afjflican : deficiéns figura p4- 
rallelogrdmma ON. quajimilisfit 
alteri jaraUflogrammo dato £>• 
Qfcrtet autem datum reSilineum 
C. r«i aquale applicandum eft A L 
n$n majus effe eo^ quod ad dimidiam 
A £• apflicatur » cum fimiles fue- 
rint defeUm , & ejus quod ad dimi- 
diam apflicatur » & ejm cui ftmile 
deejfedehet. 

Rcdlam AB. ut prius biieca in E 
iùpcr mediam E B. fac pandle« 
logrammum E G. fimile ipfi D. 
fimilitcrque pofitum ; 8t compie paral- 
lel<^;raminum BH. Si EH. ipfi C. eft 
xquale, fàéhim eft auod petitur: nam 
cftappiicatum ad AB. & deficit parai-' 
Iclpgrammo £G. fimiliipfi p. Si EH. 



.y Google 



Li BER S EXT US. 297 

& ipfi aequale b E G. fit majus quam C. ^ 3^« '• 
( nam mmus cflc non debct , cum EH. ^ 
fit e maximum eorcim quae applicari ^ *' * 
pofTunt ad A B. ) fi inquam fit majus , d 45. i. 
dreperta quantitate cxocflus, efàc pa-**^ étrte 
callelogramm um Q^R «quale txctC- quacim- 
fili , & fimile fimiliterque pofitum ipfi ?»^- 
D. & parandogrammo Q^R. aliud ac^^25.6. 
quale fimilitcr pofitum K L. f quod * 44« J» 
exit circa diametrum , ficque remapc- 
bit gnomon L I K. sequale redilineo 
C* Jam- produótts LI. KI. erit paral- 
Iclogrammum A T. ad redam' Ad. ap- 
plicatum & deficiens parallelogrammo 
O N- gfimili ipfi EG. hoc eft ipfi D. g 24.6. 
Quodautem AI. fit sequalc ipfi C fiC ^ 
probq. Complementa L N. K O. 
-fa fiint ^equì^lia, ergo addito communi g ^« ^ 
JMO. erit O G. «quale ipfi EN. ho^ 
eft A K. Èrgo fi aequalibus A K. Ó G. 
addascommune KO. erit AI. «quhle 
gnomoni L I K. toc eft rettilineo C. 
Q^E. F- 
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FROFOSITIO XXIX. 

IP C M A H K 







Ad dàUm reButn AB. dan 
teSilinto C. étquale farallelih 
grammum afflicare » excedens 
reStam datam AB. fgura p4- 
raUelogrdmmd PO. qud fit ji- 
ntilis dato alteri faraUelogratik- 
tno D. 



Super refiam EB. mediam 
datar AB. * fiat parallelo- 
grtmmum EC. fimile ipfi D. 
lìmiliterque pofitum : tum redèi- 
lineo C. & parallelogrammo 
V 25,6. E C fiat *> «quale aliud parallc- 
logrammum I K. cui acquale eft 
N M. fimile ipfi D. Comple- 
tìs paralielogrammis QE. NB« 

PO* 
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PO.eritAR.quxfitum. Etenim' 
NM. eft pofituni «quale ipfis 
EC. & C, ablato communi E C. 
gnomon E R C. ipfi C. erit 
a?qu^is. Et quia arqualia * e i6X 
funt Q^E. N B. & arqualia 
^ N B, B M. ft loco ipfiusd43.ab 
B M. fubftituàtur acquale QE. 
crit parallelogrammum A R. ac- 
quale gnomoni E R C. ideoque 
ctiam reftilineo C. Quare ad 
redam AB. applicatum eft pa- 
rallelc^rammum *A R. «quale - 
dato redilineo C. excedens 
reftara A B* figura parallelo- 
gramma P O. quar fimilis eft 
dato parallelogrammo D. cum 
fit circa eandem diàmetrum 
cum ipfo E C. quod pofitum 
eft filmile ipfi D. QiE.F. 
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FROFOSITIO XXX. 



^ 



BEA -B 

iv, IO. Tropifttam reHam tetmìnatam 
. AB. extrem^ oc media ratione 
fecareinG. 

a 11.2. * TV I vip A TUR AB. inG. 

JL>^ ita ut r€<Sangjilum C G. 

fub tota A Bi & /egrncnto B G, 

fit acquale quadrato AH. alto'ius 

b 17.6. fegmtnti A Q. tuac emm tres 
redaj pfoportio^ale^ ^ ^hjnt j & 
erit uf tota A .B. ad A G. ita 

cj.Dff. A G. ad G B. Ergo A B. fe(Sla 
eft in G. ^ fecundum extremam , 
& mediam rationem, Q^E. F. 
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PHOPOflTIO XXXI. 







Intrtmgtdo reSlanguh k^C, figurfit^' i*- 
MUAvU BD. defcripta à B C. fubtmdentt 
reBum fi^ngtdHm BAC aqu^Us efi jigttru 
FA. AI. im priori iUifimiles ^fimiUttf 
HfitAy àìateriòuihh. CA. reStumangu^ 
lum continmùbm, defcribmtur. 

Po L Y o N A figurae FA. AI. BD. 
ponunturfimiles a ergo funt ia ea ^ ^^ ^ 
laterum homologorum duplicata 
ratione, in qua eflent eorundem late- 
rum quaàrata. Ergo cum quadrata 
B A. A C. b habeant rationem «quali- b 47. x. 
tatis cum tertio B C. habcbunt 8c poly- -i 

gona FA. Al rationem sequalitatis 
cum temo BD. e ergo eidem eruntc 9. 5. 
«qualk. Cì^E.D. 
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TROPOSiriO XXXII. 




n. II. SìduotrìanguU ABC. DCE. 
qUA duo Ut era AB. AC. duo-^ 
bus lateribus DC. DE. fro- 
portionalix habeant > fecundum 
unum angulum A CD. compofi-- 
ta fuerint , ita ut homologa eo^ 
rumlatera AB. D C. AC. DE. 
fint etiam pareìlela , tum reliqua 
iìlorum triangulorum latera B C. 
C E. in reHam lineam B E. ^(?U#- 
cata referientur. 

PR o B. Latera homologa AB^ 
D C. AC. DE. ponuntur 
• X9-I- parallela, * ergo anguli alterni A. 
& A CD. Cant arquales & D. 
cidem A C D. ergo A. & D. 

arqua- 
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«quales. Hos secjuaics angulos 
circumftant latera proportiona- 
lia ex hypoth. b ergo triangulab^.^f. 
funt «quiangula , habentque se- 
qualcs angulos B. ^ DCE. 
additist ergo sequalibus A. & 
A C.P. eruht B. & A. duobus 
angulis p C E. A C D. hoc eft 
ahgulo ACE. ajquales. Ergo 
addito communi ACB. erunt 
tres anguli A.B. C duobus ACE. 
ACB. .«.quales , « iUi autem e jm. 
tres valent duos recèos , ergo & 
hiduo. Ergo<iBC CE. unamdi4.i- 
redamconltitount. C^E.I), 



Ce i Pio- 
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anguli A. ad angulum E. qua: ar- 
cusBC. ad arcum FG. 

Rurfus , in sequalibus fegmen- 
tis BC. CI. fi fiant anguli BMC. 

h 27.3. C N I. ^ «quales erunt, cumin- 
fiftantajqualibus arcubas B A C. 

i 24. 5. C A I. ergo * fimilia funt fegmen- 
ta B M C. C N I. & xqualia, cum 
funt fuper a^qualcs B C. CI. ad- 
ditis ergo triangulis BDC. CDI* 
tpx ^qualia funt 9 erunt feótores 
BDC. CDI. a?quale$. Ergotam 
niultiplex eft fetìcr B D I. fedo- 
ris BDC. quam multiplex arcus 
B C I. arcus BMC. Idem often- 
detur de federe FHL. Ergo fi a;- 
Gualis fit arcus B C I. arcui FGU 
/eftor quoque B D I. a?qualis erit 
federi FHL. fi deficiat , deficiet» 
. " fi excedat, excedet. Ergo qusc eft 
ratio arcus B C ad arcum F G. 
cademerit & fcdoris B D C. ad 
, fedorem F H G. Q^E. D. 

SeU^icres hujtei Uhri fmt !• 1. 3. é^ 
5r.6.8*i3. 14. 16. 19.31.. 
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